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SHANGHAI, CHINA Slovenian (slv), day 1

XO

sreda, 15. julij 2026

Naloga 1. Na tabli je zapisanih 2026 naravnih stevil, vecjih od 1, ki niso nujno razli¢na. V vsaki
potezi Konfucij izbere dve naravni stevili m > 1 in n > 1, ki sta zapisani na razlicnih mestih na
tabli, in ju zamenja z

v(m,n)

D(m,n) in Dim.n)’

S potezami nadaljuje, dokler je to mogoce.

(a) Dokazi, da bo, ne glede na Konfucijeve izbire, po konéno mnogo potezah natanko eno naravno
stevilo M na tabli vecje od 1.

(b) Dokazi, da vrednost Stevila M ni odvisna od Konfucijevih izbir.

(Izraz D(x,y) oznacuje najvecji skupni delitelj naravnih Stevil x in y, izraz v(z,y) pa oznacuje
najmanjsi skupni veckratnik naravnih stevil z in y.)

Naloga 2. Naj bo ABC trikotnik, naj bo tocka M razpolovisce stranice AB in tocka N razpo-
lovisce stranice AC. Tocko K izberemo v notranjosti trikotnika BMC' in tocko L v notranjosti
trikotnika BNC, tako da K lezi v notranjosti trikotnika ABL in L lezi v notranjosti trikotnika
AKC'. Predpostavimo, da velja

LKBA=Z/ACL, ZLBK = ZLNC in LLCK = ZBMK.

Naj bo O sredis¢e o¢rtane kroznice trikotnika AK L. Dokazi, da je |OM| = |ON/|.

Naloga 3. Naj bo n naravno stevilo. Liu Bang in Xiang Yu imata palico dolzine 1, ki si jo hoceta
razdeliti. Najprej Liu oznaci najve¢ n tock na palici in nato Se Xiang oznaci najve¢ n tock na palici.
Pri tem so oznacene tocke razlicne. Nato palico prerezeta pri vsaki oznaceni tocki, s ¢imer jo razdelita
na ve¢ delov. Zatem izmeni¢no jemljeta dele palice, ki jih Se nista vzela, pri ¢emer zacne Liu. Vsak
igralec zeli maksimizirati skupno dolzino svojih delov.

Za vsak n doloci najvecjo vrednost ¢, za katero lahko Liu zagotovi, da bo skupna dolzina njegovih
delov vsaj ¢, ne glede na Xiangovo strategijo.

Language: Slovenian Cas resevanja: 4 ure in 30 minut.
Vsaka naloga je vredna 7 tock.
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SHANGHAI, CHINA Slovenian (slv), day 2
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cetrtek, 16. julij 2026

Naloga 4. Shan-Yu in Mulan igrata igro. Naj bo 6 kot, 0° < 6 < 180°, katerega velikost poznata
oba igralca. Na zacetku igre Shan-Yu naredi papirnati trikotnik 7 z merami po lastni izbiri. Nato
igralca ponavljata naslednje korake:

« Ce je vsaj eden izmed kotov trikotnika 7 velik natanko 6, se igra konca in Mulan zmaga.

o Sicer Mulan izbere tocko P na eni izmed stranic trikotnika 7, razli¢cno od njegovih oglis¢. Nato
naredi raven rez od tocke P do nasprotnega oglisc¢a trikotnika 7 in trikotnik s tem razdeli na
dva trikotnika.

o Shan-Yu zavrze enega izmed dveh nastalih trikotnikov. Preostali trikotnik postane nov trikotnik

T.

Za katere realne vrednosti 6 lahko Mulan zagotovi, da zmaga v kon¢no mnogo korakih, ne glede na
to, kako igra Shan-Yu?

Naloga 5. 7 R.( oznac¢imo mnozico pozitivnih realnih stevil. Dolo¢i vse funkcije f: Ryy — Ry,
tako da velja

2+ fW? o f@)+y
2 T2

za vsaka x,y € Ryg.

Naloga 6. Naj bo aq,as,as,... neskonéno zaporedje naravnih stevil, vec¢jih od 1. Naj bo za vsako
naravno Stevilo n stevilo a,; najmanjse naravno stevilo vecje od a,,, za katero je D(a,11,a;) > 1 za
vsak ¢ = 1,2,...,n. Dokazi, da obstajata naravni stevili 7" in L, tako da velja

UptT = Ay + L

za vsako naravno stevilo n.

(Izraz D(z,y) oznacuje najvecji skupni delitelj naravnih Stevil z in y.)

Language: Slovenian Cas resevanja: 4 wre in 30 minut.
Vsaka naloga je vredna 7 tock.



