
ៃថ្ងពុធ ទី១៥ កក្កáប ២០២៦

ចំេåបទទី១ ïបន 2026 ចំនួនគត់ធំÞបង 1 មិនÜបំëបច់េផ្សងÙ្នបពីរៗ សរេសរេលើæបñបងមួយ។ េĒបêបទីនីមួយៗ
ណូេអមី េ្រជើសេរើសចំនួនគត់ពីរ m > 1 និង n > 1 េចញកែន្លងេផ្សងÙ្នបៃនæបñបង និងជំនួសចំនួនèបំងេនះេáបយពីរ
ចំនួនគត់

gcd(m,n) និង lcm(m,n)

gcd(m,n)

ណូេអមីបន្តេធ្វើ×បរì្លបស់ចំនួនែដលÙបត់÷បចេធ្វើេĐបëបន។

1. បÛ្ហបញçបេèបះÞប×បរេ្រជើសេរើសរបស់ណូេអមីð៉បងåបក៍េáបយ េ្រ×បយ×បរប្តូរេ្រចើនកំណត់ ïបនចំនួបគត់M

ែតមួយគត់េĒបេលើæបñបង ធំÞបង 1 ។

2. បÛ្ហបញçបតៃម្លៃន M មិន÷ប្រស័យនឹង×បរេ្រជើសេរើសរបស់ណូេអមីេទ។

សï្គបល់៖ េយើងកំណត់យក gcm(x, y) æបងតួៃចករួមធំបំផុតៃនចំនួនគត់វិជ្ជïបន x និង y រួច lcm(x, y) æបង
ពហុគុណរួមតូចបំផុតៃន x និង y ។

ចំេåបទទី២ ABC Þប្រតីេ×បណមួយ។ M និង N េរៀងÙ្នប Þបចំណុចកណ្ដាលៃន្រជុង AB និង AC ។ ចំណុច K

និងL ្រតូវëបនេ្រជើសេរើស េរៀងÙ្នប េĒបØបងក្នុងáបច់Øបត ្រតីេ×បណBMC និងBNC ែដលK េĒបØបងក្នុងáបច់Øបត

្រតីេ×បណ ABL និង L េĒបØបងក្នុងáបច់Øបត ្រតីេ×បណ AKC ។ ឧបïបçប

∠KBA = ∠ACL, ∠LBK = ∠LNC, និង ∠LCK = ∠BMK

យក O Þបផ្ចិតរង្វង់Üបរិកេ្រÿប្រតីេ×បណ AKL ។ បÛ្ហបញçប OM = ON ។

ចំេåបទទី៣ nÞបចំនួនគត់វិជ្ជïបនáបច់Øបត។ េខមñប និងធីæប ïបនដំបងមួយïបន្របែវង 1និងចង់ែចកដំបងÙ្នបÞប
កំåបត់ៗ។ េខមកñប ្រកិតð៉បងេ្រចើន n ចំណុចេĒបេលើដំបង និង ធីæប្រកិតð៉បងេ្រចើន n ចំណុចេĒបេលើដំបង។
ចំណុច្រកិតèបំងអស់េផ្សងៗÙ្នបពីរៗ។ Ùបត់èបំងពីរêបក់ ×បត់ដំបង្រតង់ចំណុច្រកឹត ែដលបេង្កើតëបនចំនួនមួយ
ៃនកំåបត់ដំបងតូចៗ។ បê្ទបប់មកេáបយេធ្វើម្តងï្នបក់ េáបយÜបប់េផ្តើមពីេខមñប រួចធីæប ែដលដល់េវនេ្រជើសេរើស
កំåបត់ដំបងែដលមិនèបន់ëបនេ្រជើសេរើស។ េÙបលបំណងៃនអ្នកេលងែល្បងនីមួយៗគឺេធ្វើអតិបរិïបកម្ម
ផលបូកសរុបៃន្របែវងកំåបត់ដំបងតូចៗៃនដំបងែដលëបនេ្រជើសេរើស។
ចំេíបះ្រគប់ n កំណត់តៃម្លធំបំផុត c ែដលេខïប éបêបëបន្របែវងដំបងសរុប c ð៉បងតិច េèបះÞប×បរេ្រជើសេរើស
របស់ធីæបð៉បងåបក៍េáបយ។

��������: ����� រយៈេពល ៖ ៤ េï៉បង ៣០êប
ចំេåបទនីមួយៗទទួលëបន៧ ពិន្ទុ

Khmer (khm), day 1



ៃថ្ង្រពហស្បតិ៍ ទី១៦ កក្កáប ២០២៦

ចំេåបទទី៤ ôបនយូ និងមូöបន េលងែល្បងមួយ។ θÞបចំនួនពិតេផ្ទៀងì្ទបត់ 0◦ < θ < 180◦ ែដលអ្នកេលងែល្បង

èបំងពីរ្រតូវô្គបល់។ េĒបដំបូងôបនយូ បេង្កើត្រកáបស់្រតីេ×បណ T មួយែដលïបនទ្រមង់ចង់ëបន។បê្ទបប់មក េĒបêបទី
នីមួយៗ ôបនយូ និង មូöបន េធ្វើ×បរì្លបស់ប្តូររូបñបងØបងេ្រ×បម៖

� • េបើ្រតីេ×បណ T ïបនð៉បងតិច មុំមួយïបនរÛ្វបស់ θ គិតÞបដឺេ្រក េêបះែល្បង្រតូវបញ្ចប់ និង មូöបនឈ្នះ។

� • េបើមិនែម៉នករណីេនះេទមូöបន េ្រជើសេរើសចំណុចP មួយេĒបេលើ្រជុងមួយៃន្រជុងៃន T េផ្សងពីកំពូលèបំងបីៃន
្រតីេ×បណ T ។ បê្ទបប់មក Ùបត់×បត់្រតីេ×បណæបមបê្ទបត់្រតង់រóបងចំណុច P និងកំពូលឈមនឹង P ក្នុង

្រតីេ×បណ T ែដលបេង្កើតëបន្រតីេ×បណ្រកáបស់ពីរ។

� •ôបនយូ េÜបល្រតីេ×បណមួយៃន្រតីេ×បណèបំងពីរ។ ្រតីេ×បណែដលេĒបសល់×្លបយÞប្រតីេ×បណថ្មី េĝប T
ដែដល។

េតើចំេíបះតៃម្លៃនចំនួនពិត θåបែដល មូöបន éបêបឈ្នះេĒបេពលកំណត់ េèបះÞប ôបនយូ េលងែល្បងð៉បង
åបក៍េáបយ ?

ចំេåបទទី៥ យក R>0 Þបសំណុំចំនួនពិតវិជ្ជïបនáបច់Øបត។ កំណត់អនុគមន៍ f : R>0 → R>0 èបំងអស់
ែដលេផ្ទៀងì្ទបត់  

x2 + f(y)2

2
⩾ f(x) + y

2
⩾
»
xf(y)

ចំេíបះ្រគប់ x, y ∈ R>0 ។

ចំេåបទទី៦ a1, a2, a3, . . .Þបស្វុីតមិនកំណត់ៃនចំនួនគត់វិជ្ជïបនធំÞបង 1។ឧបមçបចំេíបះ្រគប់ចំនួនគត់វិជ្ជïបន

n ចំនួន an+1 Þបចំនួនគត់វិជ្ជïបនតូចបំផុត ធំÞបង an ែដល gcd(an+1, ai) > 1 ចំេíបះ i = 1, 2, . . . , n ។
បÛ្ហបញçបïបនចំនួនគត់វិជ្ជïបន T និង L ែដល

an+T = an + L

ចំេíបះចំនួនគត់វិជ្ជïបន n ។
កំណត់សï្គបល់៖ gcd(x, y) æបងតួែចករួមធំបំផុតៃនចំនួនគត់វិជ្ជïបន x និង y ។

��������: ����� រយៈេពល ៖ ៤ េï៉បង ៣០êប
ចំេåបទនីមួយៗទទួលëបន៧ ពិន្ទុ

Khmer (khm), day 2


