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Ulesanne 1. Tahvlile on kirjutatud 2026 mitte tingimata erinevat tdisarvu, mis on suuremad kui 1.
Uhel kiigul valib Konfutsius tahvli kahest erinevast kohast kaks tdisarvu m > 1 jan > 1 ning asendab
need arvudega

VUK(m,n)

SUT(m,n) ja —_.
SUT(m,n)
Ta jatkab kédikude tegemist kuni see on véimalik.

(a) Toesta, et soltumata Konfutsiuse valikutest jaib 1opliku arvu kéikude jarel tahvlile tapselt iiks
taisarv M, mis on suurem kui 1.

(b) Toesta, et M viartus ei soltu Konfutsiuse valikutest.

(Siin SUT(z, y) téhistab positiivsete téisarvude z ja y suurimat iihistegurit ning VUK (, y) tahistab
x ja y vahimat iihiskordset.)

Ulesanne 2. Olgu ABC kolmnurk ning olgu M ja N vastavalt kiilgede AB ja AC keskpunktid.
Punktid K ja L valitakse rangelt vastavalt kolmnurkade BMC' ja BNC' sees selliselt, et K asub
rangelt kolmnurga ABL sees ja L asub rangelt kolmnurga AKC sees. Eeldame, et

LKBA=/ACL, ZLBK = ZLNC ja ZLCK = Z/BMK.

Olgu O kolmnurga AK L timberringjoone keskpunkt. Toesta, et OM = ON.

Ulesanne 3. Olgu n positiivne téisarv. Birgitil ja Alekseil on pulk pikkusega 1 ja nad tahavad
jagada seda omavahel. Birgit mérgib pulgale tiilimalt n punkti, seejarel méargib Aleksei pulgale tli-
malt n punkti. Kéik mérgitud punktid on erinevad. Siis loigatakse pulk koigist méargitud punktidest
tiikkideks. Seejarel hakkavad nad votma endale tihekaupa pulga tiikke, alustab Birgit. Kummagi
méngija eesmérk on maksimeerida tema voetud tiikkide kogupikkust.

Iga n jaoks leia suurim ¢, mille korral saab Birgit kindlustada endale kogupikkuse vahemalt ¢ soltu-
mata Aleksei vastuméngust.

Language: Estonian Aega: 4 tundi ja 30 minutit.
lga iilesanne annab 7 punkti.
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Ulesanne 4. Shan-Yu ja Mulan méngivad méngu. Nurk #, mida teavad mélemad méngijad, ra-
huldab tingimust 0° < 6 < 180°. Algul valmistab Shan-Yu paberist kolmnurga 7 enda valitud
mootmetega. Seejarel teevad nad korduvalt jargmisi samme:

o Kui kolmnurga 7T viahemalt iiks nurkadest on suurusega 6, siis méng 16peb ja Mulan voidab.

o Muul juhul valib Mulan kolmnurga 7 mingil kiiljel punkti P, mis erineb kolmnurga tipust. Ta
teeb sirge 16ike punktist P kolmnurga 7 vastastippu, jagades selle kaheks kolmnurgaks.

e Shan-Yu viskab minema iihe kahest kolmnurgast. Allesjddvast kolmnurgast saab uus 7.

Milliste # reaalarvuliste vaartuste korral saab Mulan garanteeritult voita 16pliku arvu sammude jérel
soltumata Shan-Yu vastumangust?

Ulesanne 5. Olgu R positiivsete reaalarvude hulk. Leia koik funktsioonid f: Rsq — Ry, mis
rahuldavad tingimust
2+ fw)? o @)ty
2 - 2
koigi =,y € R.( korral.

Ulesanne 6. Olgu a, as, as, . .. ithest suuremate naturaalarvude 16pmatu jada. Iga positiivse tais-
arvu n jaoks olgu arv a,,; vahim selline naturaalarv, mis on suurem kui a,,, et SUT(anH, a;) > 1iga
1 =1,2,...,n korral. Toesta, et leiduvad sellised positiivsed taisarvud T ja L, et koigi positiivsete
taisarvude n korral kehtib

Gpir = Gp + L.

(Siin SUT(x,y) téhistab positiivsete téisarvude « ja y suurimat ihistegurit. )

Language: Estonian Aega: 4 tundi ja 30 minutit.
lga iilesanne annab 7 punkti.



