
çәrşәnbә axşamı, 15. iyul 2025

Mәsәlә 1. Müstәvidә yerlәşәn düz xәtt o zaman günәşli adlanır ki, hәmin xәtt x-oxu, y-oxu, vә x+ y = 0
xәttinin heç birinә paralel deyil.

n ⩾ 3 natural әdәdi verilmişdir. Bütün mәnfi olmayan k tam әdәdlәrini tapın ki, müstәvidә aşağıdakı şәrtlәri
ödәyәn n fәrqli düz xәtt olsun:

• a+ b ⩽ n+ 1 şәrtini ödәyәn istәnilәn a vә b natural әdәdlәri üçün, (a, b) nöqtәsi bu xәtlәrdәn әn azı
birinin üzәrindә yerlәşir; vә

• n xәtdәn tam olaraq k dәnәsi günәşlidir.

Mәsәlә 2. M vә N nöqtәlәri müvafiq olaraq elә Ω vә Γ çevrәlәrinin mәrkәzlәri olsunlar ki, Ω çevrәsinin
radiusuΓ çevrәsinin radiusundan kiçikdir. Ω vәΓ çevrәlәri bir-birindәn fәrqliA vәB nöqtәlәrindә kәsişirlәr.
MN xәtti Ω vә Γ çevrәlәrini müvafiq olaraq elә C vә D nöqtәlәrindә kәsir ki, C, M , N vә D nöqtәlәri düz
xәtt üzәrindә bu sırada yerlәşirlәr. P nöqtәsi ACD üçbucağının xaricinә çәkilmiş çevrәnin mәrkәzi olsun.
AP xәtti Ω çevrәsini yenidәn E ̸= A nöqtәsindә kәsir. AP xәtti Γ çevrәsini yenidәn F ̸= A nöqtәsindә
kәsir. H nöqtәsi PMN üçbucağında hündürlüklәrin kәsişmә nöqtәsi olsun.

İsbat edin ki, H nöqtәsindәn keçәn vә AP xәttinә paralel olan xәtt BEF üçbucağının xaricinә çәkilmiş
çevrәyә toxunur.

Mәsәlә 3. N natural әdәdlәr çoxluğu olsun. f : N → N funksiyası o zaman gözәl adlanır ki, istәnilәn a vә
b natural әdәdlәri üçün

f(a) әdәdi ba − f(b)f(a) әdәdini bölür.

Elә әn kiçik hәqiqi c sabitini tapın ki, bütün f gözәl funksiyaları vә n natural әdәdlәri üçün f(n) ⩽ cn
olsun.
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Mәsәlә 4. Natural әdәdlәrdәn ibarәt elә a1, a2, . . . sonsuz ardıcıllığı verilmişdir ki, bu ardıcıllığın hәr hәd-
dinin özündәn fәrqli әn azı 3 natural bölәni var. İstәnilәn n ⩾ 1 üçün, an+1 әdәdi an әdәdinin özündәn fәrqli
әn böyük 3 natural bölәninin cәminә bәrabәrdir.

a1 әdәdinin ala bilәcәyi bütün qiymәtlәri tapın.

Mәsәlә 5. Anar vә Bahar Avstraliya oyununu oynayırlar. Bu oyun 2 nәfәrlik oyundur, vә oyunun qaydaları
hәr iki oyunçuya mәlum olan müsbәt λ hәqiqi әdәdindәn asılıdır. Oyunun n-ci addımında (n = 1 dәn
başlayaraq) aşağıdakı addımlar baş verir:

• Әgәr n tәkdirsә, Anar elә mәnfi olmayan xn hәqiqi әdәdini seçir ki,

x1 + x2 + · · ·+ xn ⩽ λn

bәrabәrsizliyi ödәnir.

• Әgәr n cütdürsә, Bahar elә mәnfi olmayan xn hәqiqi әdәdini seçir ki,

x2
1 + x2

2 + · · ·+ x2
n ⩽ n

bәrabәrsizliyi ödәnir.

Әgәr oyunçulardan biri qaydalara uyğun xn әdәdi seçә bilmirsә, oyun bitir vә digәr oyunçu qalib sayılır.
Әgәr oyun sonsuza qәdәr davam edirsә, o zaman oyunçulardan heç biri qalib sayılmır. Bütün seçilәn әdәdlәr
hәr iki oyunçuya mәlumdur.

λ әdәdinin hansı qiymәtlәrindә Anarın qalib olma strategiyasının olduğunu, vә hansı qiymәtlәrindә Bahar
qalib olma strategiyasının olduğunu tapın.

Mәsәlә 6. Vahid kvadrat xanalardan ibarәt 2025 × 2025 lövhә verilmişdir. Fәrid bu lövhәyә düzbucaqlı
daşlar yerlәşdirmәk istәyir (daşların ölçülәri fәrqli ola bilәr), belә ki, istәnilәn daşın hәr tәrәfi lövhәnin vahid
kvadrat xanalarının tәrәflәrini formalaşdıran xәtlәrdә yerlәşir, vә hәr vahid kvadrat xananı әn çox bir daş
әhatә edir.

Lövhәnin hәr bir sәtirindә vә hәr bir sütununda tam olaraq bir dәnә heç bir daşla әhatә olunmayan vahid
kvadrat xananın olması üçün Fәridin lövhәyә yerlәşdirmәli olduğu әn az daş sayısını tapın.
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