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Lithuanian (lit), day 1

sestadienis, liepos 8 d., 2023

1 uzdavinys. Raskite visus sudétinius naturaliuosius skaicius n > 1 tenkinancius tokia salyga: jei
dy,ds, ..., dp yra visi skai¢iaus n teigiami dalikliai, kur 1 = d; < dy < --- < dj, = n, tai d; dalija
di—l—l + di+2 su kiekvienu 1 < ) < k—2.

2 uzdavinys. Tegu ABC yra smailusis trikampis, kuriame AB < AC, o €2 — jo apibréztinis
apskritimas. Tegu S yra apskritimo €2 lanko C'B, kuriam priklauso taskas A, vidurio taskas. Tiesé,
statmena tiesei BC' ir einanti per taska A, kerta tiese BS taske D, o apskritimg 2 taske E # A.
Tiesé, lygiagreti tiesei BC' ir einanti per taska D, kerta tiese BE taske L. Tegu w yra trikampio
BDL apibréztinis apskritimas. Tarkime, kad w kertasi su {2 taske P # B.

Irodykite, kad apskritimo w liestinés taske P ir tiesés BS sankirtos taskas priklauso kampo ZBAC
pusiaukampinei.

3 uzdavinys. Duotas naturalusis skaicius & > 2. Raskite visas begalines naturaliyjy skaiciy sekas
ai,as, ..., turindéias tokia savybe: egzistuoja toks daugianaris P(z) = 2F+cp_12* 1+ - -+ 12+, Gia
co,C1, - - -, Cp—1 yra sveikieji neneigiami skaiciai, kad su kiekvienu naturaliuoju n > 1 galioja lygybé

P(an) = Qp4+10p+4+2 * ° * Apt k-

Language: Lithuanian Darbui skirtas laikas: 4 valandos ir 30 minuciy.
Kiekvienas uzZdavinys bus vertinamas 7 taskais.
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4 uzdavinys. Tarkime, kad x1, 2o, ..., T3 yra poromis skirtingi teigiami realieji skaiciai, su ku-
riais

1 1 1
= (@1 4Tpt ot T) ([~ — e —
1 2 n

yra sveikasis skaicius, kai n = 1,2,...,2023. [rodykite, kad agge3 = 3034.

5 uzdavinys. Duotas naturalusis skaicius n. Japoniskas trikampis yra sudarytas is 1 4+2+---+n
skrituliy sudélioty lygiakrascio trikampio forma taip, kad su kiekvienu ¢ = 1,2,...,n, i-taja nuo
virsaus eilute sudaro lygiai ¢ skrituliy, i$ kuriy lygiai vienas yra nudazytas raudonai. Japonisko
trikampio nindziakelis yra n skrituliy seka, kuri prasideda nuo virSutiniojo skritulio, eina per kurj
nors vieng is dviejy po juo esanciy skrituliy, po to vél per vieng is dviejy po naujuoju sekos skrituliu
esanc¢iy skrituliy ir t.t. kol galiausiai baigiasi vienu i apatinéje eiléje esanciy skrituliy. Cia yra
japonisko trikampio pavyzdys, kai n = 6, ir vieno iS to japonisko trikampio nindziakeliy, kuriam
priklauso du raudoni skrituliai, pavyzdys.

Raskite didziausia naturalyjj skaic¢iy k, iSreiksSta per n, kad bet kuriame japoniskame trikampyje
visada atsiras toks nindziakelis, kuriam priklauso bent £ raudony skrituliy.

6 uzdavinys. Duotas lygiakrastis trikampis ABC. Taskai A;, By, C; yra trikampio ABC' viduje
ir tenkina saglygas BA; = A,C, CBy = B1A, AC, = C1B bei

/BAC+ ZLCB1A+ LAC B = 480°.

Tiesés BC, ir CB; kertasi taske A,, tiesés C'A; ir AC| kertasi taske By, o tiesés AB; ir BA; kertasi
taske (5. Be to, zinoma, kad trikampio A; B;C krastinés turi skirtingus ilgius.

Irodykite, kad trijy trikampiy AA;As, BB By, CC,Cs apibréztiniai apskritimai turi du bendrus
taskus.

Language: Lithuanian Darbui skirtas laikas: 4 valandos ir 30 minuciy.
Kiekvienas uzZdavinys bus vertinamas 7 taskais.



