Albanian (alb), day 1

e héné, 11. korrik 2022

Problem 1. Banka e Oslos emeton dy tipe monedhash: alumini (qé shénohet A) dhe bronxi (qé
shénohet B). Mariana ka n monedha alumini dhe n monedha bronxi, té cilat jané vendosur fillimisht
né njé rresht né njé renditje té ¢farédoshme. Zinxhir quhet ¢do nénvarg monedhash té njépasnjéshme
té té njéjtit tip. Pér numrin e ploté pozitiv té fiksuar £ < 2n, Mariana kryen né ményré té pérséritur
operacionin e méposhtém: ajo identifikon zinxhirin mé té gjaté i cili pérmban monedhén e £*¢ duke
numéruar nga e majta né té djathté, dhe né vijim zhvendos té gjitha monedhat e kétij zinxhiri né
skajin e majté té rreshtit. Pér shembull, né qofté se n = 4 dhe k = 4, procesi nis me renditjen
AABBBABA dhe vijon me

AABBBABA - BBBAAABA - AAABBBBA — BBBBAAAA — BBBBAAAA — ---.

Gjeni té gjitha ciftet (n, k) ku 1 < k < 2n té tilla qé pér ¢do renditje fillestare, né njé moment gjaté
procesit, n monedhat mé né té majté té jené té té njéjtit tip.

Problem 2. Le té jeté RT bashkésia e numrave realé pozitivé. Gjeni té gjithé funksionet f: RT —
R* té tilla qé pér ¢do element x € R, gjendet saktésisht vetém njé element y € R* qé kénaq kushtin

zf(y) +yflx) <2

Problem 3. Jepet numri i ploté pozitiv k& dhe S njé bashkési e fundme numrash té thjeshté tek.
Vértetoni qé ka té shumtén njé ményré (duke mos marré parasysh rrotullimin dhe simetriné) pér té
vendosur elementét e S pérgjaté rrethit né ményré té tillé qé prodhimi i ¢do dy numrave fqinjé té
jeté i trajtés 2% + x + k pér ndonjé numér té ploté pozitiv x .

Language: Albanian Koha: 4 oré e 30 minuta.
Secili problem vilen 7 piké.



Albanian (alb), day 2

e marté, 12. korrik 2022

Problem 4. Jepet pesékéndéshi i mysét ABCDE i tillé q¢ BC' = DE. Supozohet se gjendet
njé piké T né brendési té pesékéndéshit ABCDE ku TB =TD, TC = TFE dhe ZABT = /TFEA.
Drejtéza AB pret drejtézat C'D dhe CT né pikat P dhe @, respektivisht. Supozohet se pikat
P, B, A, jané né drejtézén e tyre né renditjen e dhéné. Drejtéza AFE pret drejtézat C'D dhe DT né
pikat R dhe S, respektivisht. Supozohet se pikat R, F, A, S jané né drejtézén e tyre né renditjen e
dhéné. Vértetoni gé pikat P, S, (), R ndodhen né té njéjtin rreth.

Problem 5. Gjeni té gjitha treshet e numrave té ploté pozitivé (a, b, p) ku p éshté numér i thjeshté
dhe
a? = bl + p.

Problem 6. Jepet numri i ploté pozitiv n. Njé katror Nordik éshté njé tabelé katrore me pérmasa
n x n qé¢ pérmban té gjithé numrat e ploté nga 1 tek n? e tillé qé secili katror njési pérmban
saktésisht vetém njé numér. Dy katroré njési té ndryshém quhen fqinj né qofté se ata kané njé brinjé
té pérbashkét. Secili katror njési qé éshté fqinj vetém me katroré njési qé kané numér mé té madh
quhet luginé. Njé shteg i pérpjeté éshté njé varg i pérbéré nga njé ose mé shumeé katroré njési i tillé
qé:

(i) katrori i paré né varg éshté luginé,
(ii) secili katror njési pasardhés né varg éshté fqinj me katrorin njési paraardhés, dhe
(iii) numrat e shkruar né katrorét njési né varg jané né rendin rrités.

Gjeni, né varési té n, numrin e pérgjithshém mé té vogél té mundur té shtigjeve té pérpjeté né njé
katror Nordik.

Language: Albanian Koha: 4 oré e 30 minuta.
Secili problem vilen 7 piké.



