c /\) Lithuanian (lit), day 1

pirmadienis, 19. liepos 2021

1 uzdavinys. Duotas naturalusis skaic¢ius n > 100. Ivanas uzraso skaicius n,n+1,...,2n ant n+1
skirtingos kortelés. Po to jis sumaiso visas Sias korteles ir padalija jas j dvi kruveles. Jrodykite, kad
bent vienoje kruveléje atsiras tokios dvi kortelés, kad ant jy uzrasyty skaic¢iy suma yra naturaliojo
skaic¢iaus kvadratas.

2 uzdavinys. [rodykite, kad nelygybeé
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galioja su visais realiaisiais skaiciais x1,...,x,.

3 uzdavinys. Duotas smailusis trikampis ABC, kuriame AB > AC, ir jo viduje esantis taskas
D, tenkinantis salyga /DAB = ZCAD. Taskai E ir F priklauso atitinkamai krastinems AC' ir
AB ir tenkina salygas ZADE = /ZBCD ir ZFDA = ZDBC. Taskas X priklauso tiesei AC' ir
tenkina salyga C'X = BX. Taskai O, ir O, yra atitinkamai apie trikampius ADC' ir EX D apibrézty
apskritimy centrai. [rodykite, kad tieses BC, E'F ir O;0, kertasi viename taske.

Language: Lithuanian Darbui skirtas laikas: 4 valandos ir 30 minuciy.
Kiekvienas uzZdavinys bus vertinamas 7 taskais.



c /\) Lithuanian (lit), day 2

antradienis, 20. liepos 2021

4 uzdavinys. [ iskilaji keturkampj ABCD jbréztas apskritimas I', kurio centras /. (Keturkampio
krastines AB, BC, C'D ir DA lie¢ia apskritima I' .) Tegul €2 yra apskritimas, apibréztas apie trikampj
AIC. Atkarpos BA tesinys uz tasko A kerta 2 taske X, o atkarpos BC' tesinys uz tasko C kerta (2
taske Z. Atkarpy AD ir C'D tesiniai uz tasko D kerta €2 atitinkamai taskuose Y ir T'. [rodykite, kad

AD+ DT +TX+XA=CD+DY +YZ+ ZC.

5 uzdavinys. Dvi voverés, Barbora ir Janina, turi 2021 rieSuta ziemai. Janina suzyméjo riesutus
skaiciais nuo 1 iki 2021 ir iskasé 2021 skylute ratu apie medj. Kita ryta Janina pastebéjo, kad
Barbora jdéjo po vieng riesuta ] kiekvieng skylute, bet | sunumeravima neatsizvelgé . Nepatenkinta
Janina nusprendé perdélioti riesutus atlikdama tokig 2021 éjimo sekg. Savo k-tuoju éjimu Janina
sukeicia vietomis du riesutus, esancius salia k-tojo riesuto. Jrodykite, kad egzistuoja toks k, kad
k-tuoju ¢éjimu Janina sukeis rieSutus, pazymétus skaiciais a ir b, tenkinanciais salyga a < k < b.

6 uzdavinys. Duotas naturalusis skaicius m > 2, baigtiné sveikyjy skaiciy aibé A ir jos poaibiai
Bi, By, Bs, ..., B,,. Zinoma, kad su kiekvienu k = 1,2,...,m aibés By, elementy suma yra lygi m*.

Irodykite, kad aibéje A yra ne maziau kaip m/2 elementy.

Language: Lithuanian Darbui skirtas laikas: 4 valandos ir 30 minuciy.
Kiekvienas uzZdavinys bus vertinamas 7 taskais.



