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Thit Hai, 21. Thdng Chin 2020
Bai 1. Cho tit gidc 16i ABCD. Diém P nam bén trong ciia ABCD. Biét rang :

/PAD : /PBA:/DPA=1:2:3=/ZCBP : /BAP : /BPC.

Chimg minh rang ba dudng thang sau cling di qua mot diém: cic phan gidc trong ciia céc géc ZADP
va ZPCB va dudng trung truc ctia doan thing AB.

Bai 2. Cho céc s6 thuc a,b,c,d théamén a >b>c>d > 0vaa+ b+ c+d = 1. Chitng minh
rang
(a+2b+3c+4d)a® b’ ¢ d? < 1.

Bai 3. Cho 4n vién so6i véi khéi lugng 1,2, 3, ..., 4n. Mai vién séi dugce t6 bdi mot trong n mau va
c6 ding bén vién moéi mau. Chitng minh rang ta c6 thé chia cdc vién sbi thanh hai déng sao cho hai
diéu kién sau dong thoi duge théa man:

« Tong khéi luong ctia céc vién séi 6 hai déng 14 bang nhau.

o Trong moi dong c6 ding hai vién séi moi mau.
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Bai 4. Cho sb6 nguyén n > 1. C6 n? ga cdp treo trén mot suon nii tai cidc do cao khac nhau. C6
hai cong ty cap treo A va B, mdi cong ty van hanh k xe cap treo. Mdi xe van chuyén khach tit mot
ga nay dén mot ga khéc & vi trf cao hon va khong dimg & cac ga trung gian. Biét rang, k xe clia cong
ty A c6 k ga di khac nhau va k ga dén khac nhau, dong thoi xe nao xuat phat & ga cao hon ciing sé
két thic 6 ga cao hon. Diéu nay ciing ding véi cic xe ciia cong ty B. Ta néi rang hai ga duge ndi
boi mot cong ty néu cé thé xuit phat tit ga thap hon di dén ga cao hon ma chi sit dung mot hoic
nhiéu xe ctia cong ty d6 (khong c6 cach di chuyén nao khéc gita cic ga cap treo).

X4c dinh s6 nguyén duong k nhé nhét sao cho ta c6 thé ddm béo rang luén cé hai ga ducc nbi
béi cé hai cong ty.

Bai 5. Cho mot bo bai gom n > 1 quan bai. Trén mdi quin bai duge viét mot s6 nguyén duong.
Biét rang trung binh céng ctia hai s6 trén moi cip quan bai cling 1 trung binh nhéan ctia céc sb trén
mot vai quan bai ndo d6 (cé thé gdm mot hodc nhidu quan).

Vé6i nhimg gid tri ndo cia n thi ta c6 thé khing dinh dude rang cdc sd trén cdc quan bai 14 bing
nhau?

Bai 6. Chimg minh rang ton tai hang sé duong ¢ sao cho khang dinh sau ding:

Vé6i moi s6 nguyén n > 1 v mot tdp S gom n diém trén mit phiang sao cho khoang céch gitia
hai diém bat ki ctia S it nhat 13 1, ta ¢6 mot dudng thang ¢ chia tach tdp S sao cho khodng céch tit
mdi diém ciia S dén ¢ it nhat 1a cn= /3,

(Ta néi duong thﬁng ¢ chia tdach mot tap diém S néu né cit mot doan thzﬁng n6i hai diém nao
dé6 cta tap S.)

Luru y. Céc két qua yéu hon véi en™/? duge thay bdi ecn~™® c6 thé dude cho diém tiuy thudc vao gia
tri ctia hang s6 a > 1/3.
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