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Pazartesi, 21. Eylil 2020

Soru 1. ABCD digbiikey bir dértgen olsun. P noktasi, ABC'D nin i¢ bolgesindedir. Asagidaki oran
esitlikleri saglanmaktadir:

/PAD : /PBA:/DPA=1:2:3=/ZCBP : /BAP : /BPC.

ZADP agisinn ig agiortayinin, ZPC B agisinin i¢ agiortayimin ve [AB] dogru pargasinin orta dikme-
sinin ayn1 noktadan gectigini gosteriniz.

Soru 2. a,b,c,d gergel sayilariicina >b>c¢>d > 0ve a+ b+ c+ d =1 saglanmaktadir.
(a+2b+3c+4d)a” b’ ccd < 1
oldugunu gosteriniz.

Soru 3. Agirliklar 1,2,3,...,4n olan 4n tane tag bulunmaktadir. Her tag n renkten birine boyan-
migtir ve her bir renk i¢in o renge boyali dort tag bulunmaktadir. Asagidaki her iki kogul ayni anda
saglanacak gekilde bu taglar1 iki 6bege ayirabilecegimizi gosteriniz:

o Iki 6begin toplam agirliklar: birbirine esittir.

o Her bir obekte her bir renkten tam olarak iki tag vardir.
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Soru 4. Bir n > 1 tam sayis1 verilmistir. Bir dagin yamacinda farkl yiiksekliklerde n? istasyon
bulunmaktadir. A ve B teleferik sirketlerinin her biri k teleferik seferi diizenlemektedir. Her teleferik
seferi bir istasyondan baslayip daha yiiksekte bulunan bagka bir istasyona aradaki hi¢bir istasyonda
durmadan yapilmaktadir. A sirketinin k seferinin baslangi¢ istasyonlar: birbirinden farkhidir. A sirke-
tinin k seferinin bitig istasyonlar1 birbirinden farkhidir. A girketinin iki teleferik seferinden baglangig
istasyonu daha yiiksekte olanin bitig istasyonu da daha ytiksektedir. Aymi kogullar B sirketi i¢in de
saglanmaktadir. ki istasyondan alcakta olandan yiiksekte olana, ayni sirketin bir veya birden fazla
seferi kullanilarak ulasilabiliyorsa, bu iki istasyona o sirketle bagh diyelim.

Hem A sirketiyle bagli hem de B sirketiyle bagh olan iki istasyonun bulunmasimi garanti eden en
kiiciik k pozitif tam sayisini belirleyiniz.

Soru 5. n > 1 karttan olusan bir deste verilmigtir. Her kartin tizerinde bir pozitif tam say1 yazi-
lidir. Herhangi iki kartin tizerindeki sayilarin aritmetik ortalamasi, destedeki bir veya birkac kartin
tizerindeki sayilarin geometrik ortalamasina egittir.

Hangi n tam sayilari i¢in kartlarin tizerindeki sayilarin hepsi esit olmak zorundadir?

Soru 6. Asagidaki énermeyi dogru kilan pozitif bir ¢ sabiti bulundugunu gosteriniz:

Diizlemde herhangi ikisinin arasindaki uzaklik en az 1 olan n > 1 noktadan olugan herhangi bir
S kiimesi alindiginda, S kiimesindeki her noktadan uzakligi en az cn~ /% olan ve S deki noktalar:
ayiran bir ¢ dogrusu bulunur.

(Bir ¢ dogrusu, uglar1 S de olan en az bir dogru parcasini kesiyorsa ¢ dogrusu S deki noktalar
ayIrir. )

Not. Bir a > 1/3 gercel sayisi icin, ecn™/? yerine en™ icin elde edilen sonuclara a nin degerine gére
puan verilebilir.

Language: Turkish Stire 4 saat 30 dakikadur.
Her soru 7 puan degerindedir.



