‘ /\/\ / 202 0\ Lithuanian (lit), day 1

pirmadienis, 21. rugséjo 2020

1 uzdavinys. Duotas iskilasis keturkampis ABC'D ir toks taskas P jo viduje, kad

/LPAD : /PBA:/DPA=1:2:3=/ZCBP : /BAP : /BPC.

Irodykite, kad kampy LADP ir ZPCB pusiaukampinés bei atkarpos AB vidurio statmuo kertasi
viename taske.

2 uzdavinys. Duoti realieji skaiciai a, b, ¢, d, tenkinantys salygasa > b >c¢ > d > 0ir a+b+c+d =
1. Trodykite, kad
(a+2b+3c+4d)a® b’ ¢ d? < 1.

3 uzdavinys. Yra 4n akmenuky, kuriy svoriai 1,2, 3, ..., 4n. Kiekvienas akmenukas nuspalvintas
viena i$ n spalvy. Kiekviena i$ spalvy yra nuspalvinti keturi akmenukai. Jrodykite, kad akmenukus
galima taip paskirstyti i dvi kruveles, kad:

o Abiejy kruveliy svoris yra vienodas.

« Kiekvienoje kruveléje yra po du kiekvienos spalvos akmenukus.

Language: Lithuanian Darbui skirtas laikas: 4 valandos ir 30 minuciy.
Kiekvienas uzZdavinys bus vertinamas 7 taskais.



‘ /\/\ / 202 0\ Lithuanian (lit), day 2

antradienis, 22. rugséjo 2020

4 uzdavinys. Duotas sveikasis skai¢ius n > 1. Kalno &laite yra n? stoteliy, visos skirtinguose
auksciuose. Kiekviena i$ dviejy keltuvy kompanijy, A ir B, valdo po k keltuvy; kiekvienas keltuvas
kelia i§ kazkurios stotelés j aukstesne stotele (be tarpiniy sustojimu). Visi k& kompanijos A keltuvai
startuoja iS k skirtingy stoteliy ir kelia j k skirtingy stoteliy, be to, keltuvas, kuris pradeda kelti
is auksciau esancios stotelés, ir pakelia | auksciau esancig stotele. Tas pats galioja ir kompanijos
B keltuvams. Sakome, kad dvi stotelés yra sujungtos kompanijos keltuvais, jei iS zemiau esancios
stotelés | aukséiau esancig galima pakilti naudojant viena arba keleta butent tos kompanijos keltuvy
(jokie kiti judéjimai tarp stoteliy néra leidziami).

Raskite maziausiag naturalyji skaic¢iy k, su kuriuo visada galima tvirtinti, kad egzistuoja dvi
stotelés, kurias sujungia abiejy kompanijy keltuvai.

5 uzdavinys. Korty kaladéje yra n > 1 korty. Ant kiekvienos kortos uzrasyta po naturalyjj
skai¢iy. Zinoma, kad ant bet kuriy dviejy korty uzrasyty skaiciy aritmetinis vidurkis taip pat yra ir
skaiciy, uzrasyty ant vienos arba keleto Sios kaladés korty, geometrinis vidurkis.

Su kuriais n galima tvirtinti, kad ant visy korty uzrasyti skaiciai yra lygus?

6 uzdavinys. [rodykite, kad egzistuoja toks teigiamas skaicius ¢, su kuriuo galioja toks teiginys:
Tarkime, kad n > 1 yra naturalusis skaicius, o § - aibé, sudaryta is n plokstumos tasky, tarp
kuriy atstumai yra ne mazesni uz 1. Tada egzistuoja tokia tiese ¢, padalijanti S, kad atstumas nuo
bet kurio aibés S tagko iki ¢ yra ne mazesnis uz en~/3.
(Tiesé ¢ padalija plokstumos tasky aibe S, jei egzistuoja atkarpa, jungianti kokius nors du aibés S
taskus, kuri kerta tiese £.)

Pastaba. [verdiai, kuriuose vietoje cn~'/3 bus gautas silpnesnis jvertis cn ™%, taip pat gali biti jvertinti
taskais, atsizvelgiant | konstantos o > 1/3 reiksme.

Language: Lithuanian Darbui skirtas laikas: 4 valandos ir 30 minuciy.
Kiekvienas uzZdavinys bus vertinamas 7 taskais.



