
Pazartesi, 9 Temmuz 2018

Soru 1. Dar aç�l� bir ABC üçgeninin çevrel çemberi Γ olsun. [AB] ve [AC] do§ru parçalar� üzerinde
s�ras�yla D ve E noktalar� |AD| = |AE| olacak ³ekilde al�n�yor. [BD] ve [CE] nin orta dikmeleri
Γ n�n küçük ĀB ve ĀC yaylar�n� s�ras�yla F ve G noktalar�nda kesiyor. DE ve FG do§rular�n�n
paralel olduklar�n� veya ayn� do§ru olduklar�n� gösteriniz.

Soru 2. Hangi n ≥ 3 tam say�lar� için, an+1 = a1 ve an+2 = a2 olup her i = 1, 2, . . . , n için

aiai+1 + 1 = ai+2

e³itli§ini sa§layan a1, a2, . . . , an+2 gerçel say�lar� bulunur?

Soru 3. E³kenar üçgen ³eklindeki bir say� dizili³inde en alttaki sat�r d�³�ndaki her bir say� kendisinin
hemen alt�ndaki iki say�n�n fark�n�n mutlak de§erine e³itse bu dizili³e bir tuhaf Pascal üçgeni diyelim.
Örne§in, a³a§�da 1 den 10 a kadar tüm tam say�lar� içeren dört sat�rl� bir tuhaf Pascal üçgeni
gösterilmi³tir.
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1 den 1 + 2 + · · · + 2018 say�s�na kadar tüm tam say�lar� içeren 2018 sat�rl� bir tuhaf Pascal üçgeni
var m�d�r?
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Soru 4. Koordinat düzleminde, x ve y nin 20 den küçük veya e³it pozitif tam say�lar oldu§u her
(x, y) noktas�na yuva diyelim.

Ba³lang�çta, 400 yuvan�n hiç biri ta³ içermiyor. �lk hamleyi Asl� yapmak üzere Asl� ve Burcu
s�rayla hamle yap�yorlar. Asl� her hamlesinde, ta³ içermeyen bir yuvaya yeni bir k�rm�z� ta³�, k�rm�z�
ta³ içeren herhangi iki yuvan�n aras�ndaki uzakl�k

√
5 ten farkl� olmak ko³uluyla yerle³tiriyor. Burcu

her hamlesinde, ta³ içermeyen bir yuvaya yeni bir mavi ta³ yerle³tiriyor. (Mavi ta³ içeren bir yuva
ile di§er herhangi bir yuvan�n aras�ndaki uzakl�k ile ilgili herhangi bir ko³ul yoktur.) S�ras� gelen ki³i
hamle yapam�yorsa, iki ki³i de ta³ yerle³tirmeyi b�rak�yor.

Burcu mavi ta³lar�n� nas�l yerle³tirirse yerle³tirsin, Asl� en az K adet k�rm�z� ta³ yerle³tirmeyi
garantileyebiliyorsa, K nin alabilece§i en büyük de§er nedir?

Soru 5. Bir a1, a2, . . . sonsuz pozitif tam say� dizisi ile bir N > 1 tam say�s� için
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ifadesi, her n ≥ N için bir tam say�ya e³it oluyor. Her m ≥M için am = am+1 olacak ³ekilde bir M
pozitif tam say�s�n�n bulundu§unu gösteriniz.

Soru 6. Bir d�³bükey ABCD dörtgeninde |AB| · |CD| = |BC| · |DA| e³itli§i sa§lan�yor. ABCD
nin iç bölgesindeki bir X noktas�

∠XAB = ∠XCD ve ∠XBC = ∠XDA

e³itliklerini sa§l�yor. ∠BXA+ ∠DXC = 180◦ oldu§unu gösteriniz.
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