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Naloga 1. Naj bo I' oértana kroznica ostrokotnega trikotnika ABC'. Tocka D lezi na daljici AB
in tocka E na daljici AC, tako da je |AD| = |AE|. Simetrala daljice BD seka krajsi lok AB kroznice
I' v toc¢ki F', simetrala daljice C'E seka krajsi lok AC kroznice I' v toc¢ki G. Dokazi, da sta premici
DFE in FG vzporedni ali enaki.

Naloga 2. Pois¢i vsa naravna Stevila n > 3, za katera obstajajo realna stevila aq, as, . . ., a,2, tako
da je api1 = ay, Gpe0 = ag in
a;air1 + 1= a9

zai=1,2,...,n.

Naloga 3. Anti-Pascalov trikotnik je niz Stevil, ki so nanizana v obliki enakostrani¢nega trikotnika,
tako da je, razen za spodnjo vrstico, vsako Stevilo enako absolutni vrednosti razlike dveh $tevil, ki
sta neposredno pod tem Stevilom. Na primer, naslednji niz Stevil je anti-Pascalov trikotnik s Stirimi
vrsticami, ki vsebuje vsako naravno stevilo od 1 do 10.

Ali obstaja anti-Pascalov trikotnik z 2018 vrsticami, ki vsebuje vsako naravno Stevilo od 1 do
1+2+4+---420187

Language: Slovenian Cas reSevanja: 4 ure in 30 minut.
Vsaka naloga je vredna 7 tock.
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Naloga 4. PoloZaj je vsaka tocka (z,y) v ravnini, za katero sta x in y naravni Stevili manjsi ali
enaki 20.

Na zacetku je vseh 400 poloZzajev nezasedenih. Ana in Bor izmeni¢no polagata kamne na polozaje,
pri ¢emer prvi kamen polozi Ana. Ana, ko je na vrsti, polozi nov rde¢ kamen na nezasedeni polozaj,
tako da je razdalja med katerimakoli poloZajema zasedenima z rde¢ima kamnoma razliéna od v/5.
Bor, ko je na vrsti, polozi nov moder kamen na katerikoli nezasedeni polozaj. (Polozaj, na katerem
je moder kamen, je lahko na katerikoli razdalji od kateregakoli zasedenega polozaja.) Ana in Bor
prenehata polagati kamne takoj, ko katerikoli od njiju ne more poloziti kamna.

Poisc¢i najvedje stevilo K, tako da lahko Ana zagotovo polozi vsaj K rdefih kamnov, ne glede na
to, kako polaga kamne Bor.

Naloga 5. Naj bo ai,as,... neskon¢no zaporedje naravnih Stevil. Denimo, da obstaja naravno
Stevilo N > 1, tako da je za vsak n > N §tevilo
Apn—1 Qp,

a1 a2
a2 as an ai

celo Stevilo. Dokazi, da obstaja naravno Stevilo M, tako da je a,, = a,,11 za vsako Stevilo m > M.

Naloga 6. Za konveksni $tirikotnik ABCD velja |[AB|-|CD| = |BC|-|DA|. Totka X lezi znotra]
stirikotnika ABC'D, tako da je

LXAB=/XCD in /XBC=/ZXDA.

Dokazi, da je /BX A+ ZDXC = 180°.

Language: Slovenian Cas resevanja: 4 ure in 30 minut.
Vsaka naloga je vredna 7 tock.



