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1. zadatak. Neka je I' opisana kruznica ostrouglog trougla ABC. Tacke D i E nalaze se na duzima
AB i AC, redom, tako da je AD = AFE. Simetrale duzi BD i C'E sijeku krac¢e lukove AB i AC
kruznice I' u tackama F' i G, redom. Dokazati da su prave DE i F'G paralelne (ili se poklapaju).

2. zadatak. Naci sve prirodne brojeve n > 3 za koje postoje realni brojevi ay, as, ..., a, 2, takvi
da je Apt+1 = Q1, Apyo = A2 1
a;aip1+1=a;40

zat=1,2,...,n.

3. zadatak. Antipaskalov trougao je tablica oblika jednakostrani¢nog trougla, koja se sastoji od
brojeva tako da, osim za brojeve u posljednjem redu, vazi da je svaki broj jednak apsolutnoj vrije-
dnosti razlike dva broja koja su neposredno ispod njega. Na primjer, sljedeca tablica je antipaskalov
trougao sa Cetiri reda, koji se sastoji od prirodnih brojeva od 1 do 10.

Da li postoji antipaskalov trougao sa 2018 redova koji se sastoji od svih prirodnih brojeva od 1 do
1+2+---420187
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4. zadatak. Pozicija je svaka tacka (z,y) u ravni takva da su x i y prirodni brojevi ne veéi od 20.

Na pocetku je svaka od 400 pozicija slobodna. Ana i Bojan naizmjeni¢no postavljaju kamencice
na pozicije, pri ¢emu Ana pocinje igru. Na svom potezu, Ana postavlja novi crveni kamenci¢ na
slobodnu poziciju, tako da je rastojanje izmedu svake dvije pozicije na kojima se nalaze crveni
kamenéiéi razli¢ito od v/5. Na svom potezu, Bojan postavlja novi plavi kamenéi¢ na neku slobodnu
poziciju. (Pozicija na kojoj se nalazi plavi kamenci¢ moze biti na bilo kojem rastojanju od drugih
zauzetih pozicija.) Igra se zavrsava kada neko od njih ne moze postaviti kamencic.

Naci najvecéi broj K za koji Ana sigurno moze postaviti bar K crvenih kamencic¢a, bez obzira na
to kako Bojan postavlja plave kamencice.

5. zadatak. Neka je ay,as,... beskonacan niz prirodnih brojeva. Pretpostavimo da postoji priro-
dan broj N > 1 takav da je za svaki n > N,
Ap—1 Qp

ai ag
a2 as an a1

cijeli broj.
Dokazati da postoji prirodan broj M takav da je a,, = a,, 1 za sve m > M.

6. zadatak. Neka je ABCD konveksan ¢etvorougao takav da vazi AB-CD = BC' - DA. Tacka X
se nalazi unutar ¢etvorougla ABC D tako da je

LXAB=/XCD i ZXBC=/ZXDA.

Dokazati da vazi /ZBXA + /ZDXC = 180°.
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