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1 uzdavinys. Apie smailyji trikampj ABC' apibréztas apskritimas I'. Taskai D ir E priklauso
atkarpoms atitinkamai AB ir AC, be to, AD = AFE. Atkarpy BD ir C'E vidurio statmenys kerta
mazesniuosius apskritimo I' lankus AB ir AC taskuose atitinkamai F' ir G. Jrodykite, kad tiesés DE
ir F'G yra lygiagreios (arba sutampa).

2 uzdavinys. Raskite visus naturaliuosius skaic¢ius n > 3, su kuriais egzistuoja tokie realieji skaiciai
ai, Gz, ..., 0ny2, Kad apy1 = a1 ir apq2 = ag, bei

a;aip1+1=a;40

su kiekvienu i = 1,2,...,n.

3 uzdavinys. Anti-Paskalio trikampiu vadinsime lygiakras¢io trikampio formos lentele, sudaryta
i§ skaifiy taip, kad kiekvienas skai¢ius (iSskyrus skai¢ius, esanius apatinéje eilutéje) yra dviejy is
karto po juo esanciy skaiciy skirtumo modulis. Pavyzdziui, tokia trikampé lentelé yra anti-Paskalio
trikampis, sudarytas is keturiy eiluc¢iy, kuriame jrasyti visi naturalieji skaic¢iai nuo 1 iki 10.

Ar egzistuoja anti-Paskalio trikampis, sudarytas i§ 2018 eiluciy, kuriame buty jrasyti visi naturalieji
skaiciai nuo 1 iki 1 + 2+ --- 4+ 20187
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4 uzdavinys. Vieta vadinsime bet kurj plokstumos taska (x,y), kurio koordinatés z ir y yra
naturalieji skaiciai ne didesni uz 20.

Pradzioje nei viena i$ 400 viety néra uzimta. Aisté ir Benas paeiliui deda akmenis ant neuzimty
viety. Pirmoji pradeda Aisté. Kiekvienu savo éjimu Aisté padeda vis nauja raudona akmenj ant bet
kurios dar neuzimtos vietos, tac¢iau gali ji déti tik taip, kad joks atstumas tarp bet kuriy dviejy viety,
kurias uZima raudonieji akmenys, netapty lygus v/5. Kiekvienu savo éjimu Benas deda vis nauja
mélyna akmenj ant bet kurios dar neuzimtos vietos. (Atstumas nuo vietos, kuria uzima mélynas
akmuo, iki bet kurios kitos raudonu arba mélynu akmeniu jau uzimtos vietos gali buti bet koks.)
Zaidimas baigiasi, kai kuris nors zaidéjas nebegali padéti savo akmens.

Raskite didziausig naturalyjj skaiciy K, tokj kad Aisté visada galés padéti bent K raudony
akmeny, kad ir kaip Benas bedélioty savo mélynuosius akmenis.

5 uzdavinys. Duota begaliné naturaliyjy skaiciy seka ai,as,.... Tarkime, kad egzistuoja toks
sveikasis skai¢ius N > 1, kad su kiekvienu n > N skaicius
ap—1 Qp,

a a2
a2 as Qp a

yra sveikasis. [rodykite, kad egzistuoja toks naturalusis skaic¢ius M, kad a,, = a,,+1 su visais m > M.

6 uzdavinys. Duotas iskilasis keturkampis ABC'D, kuriame AB - CD = BC - DA. Taskas X yra
keturkampio ABCD viduje,

LXAB=/XCD ir /ZXBC=/XDA.

Trodykite, kad ZBXA + ZDXC = 180°.

Language: Lithuanian Darbui skirtas laikas: 4 valandos ir 30 minuciy
Kiekvienas uZdavinys bus vertinamas 7 taskais



