
Pirmadienis, 2018 m. liepos 9 d.

1 uºdavinys. Apie smailu�ji� trikampi� ABC apibr
eºtas apskritimas Γ. Ta²kai D ir E priklauso
atkarpoms atitinkamai AB ir AC, be to, AD = AE. Atkarpu� BD ir CE vidurio statmenys kerta
maºesniuosius apskritimo Γ lankus AB ir AC ta²kuose atitinkamai F ir G. I�rodykite, kad ties
es DE
ir FG yra lygiagre£ios (arba sutampa).

2 uºdavinys. Raskite visus nat	uraliuosius skai£ius n ≥ 3, su kuriais egzistuoja tokie realieji skai£iai
a1, a2, . . . , an+2, kad an+1 = a1 ir an+2 = a2, bei

aiai+1 + 1 = ai+2

su kiekvienu i = 1, 2, . . . , n.

3 uºdavinys. Anti-Paskalio trikampiu vadinsime lygiakra²£io trikampio formos lentel¦, sudaryt¡
i² skai£iu� taip, kad kiekvienas skai£ius (i²skyrus skai£ius, esan£ius apatin
eje eilut
eje) yra dvieju� i²
karto po juo esan£iu� skai£iu� skirtumo modulis. Pavyzdºiui, tokia trikamp
e lentel
e yra anti-Paskalio
trikampis, sudarytas is keturiu� eilu£iu�, kuriame i�ra²yti visi nat	uralieji skai£iai nuo 1 iki 10.
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Ar egzistuoja anti-Paskalio trikampis, sudarytas i² 2018 eilu£iu�, kuriame b	utu� i�ra²yti visi nat	uralieji
skai£iai nuo 1 iki 1 + 2 + · · · + 2018?
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Antradienis, 2018 m. liepos 10 d.

4 uºdavinys. Vieta vadinsime bet kuri� plok²tumos ta²k¡ (x, y), kurio koordinat
es x ir y yra
nat	uralieji skai£iai ne didesni uº 20.

Pradºioje nei viena i² 400 vietu� n
era uºimta. Aist
e ir Benas paeiliui deda akmenis ant neuºimtu�
vietu�. Pirmoji pradeda Aist
e. Kiekvienu savo 
ejimu Aist
e padeda vis nauj¡ raudon¡ akmeni� ant bet
kurios dar neuºimtos vietos, ta£iau gali ji� d
eti tik taip, kad joks atstumas tarp bet kuriu� dvieju� vietu�,
kurias uºima raudonieji akmenys, netaptu� lygus

√
5. Kiekvienu savo 
ejimu Benas deda vis nauj¡

m
elyn¡ akmeni� ant bet kurios dar neuºimtos vietos. (Atstumas nuo vietos, kuri¡ uºima m
elynas
akmuo, iki bet kurios kitos raudonu arba m
elynu akmeniu jau uºimtos vietos gali b	uti bet koks.)
�aidimas baigiasi, kai kuris nors ºaid
ejas nebegali pad
eti savo akmens.

Raskite didºiausi¡ nat	uralu�ji� skai£iu� K, toki� kad Aist
e visada gal
es pad
eti bent K raudonu�
akmenu�, kad ir kaip Benas bed
eliotu� savo m
elynuosius akmenis.

5 uºdavinys. Duota begalin
e nat	uraliu�ju� skai£iu� seka a1, a2, . . .. Tarkime, kad egzistuoja toks
sveikasis skai£ius N > 1, kad su kiekvienu n ≥ N skai£ius
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yra sveikasis. I�rodykite, kad egzistuoja toks nat	uralusis skai£ius M , kad am = am+1 su visais m ≥M .

6 uºdavinys. Duotas i²kilasis keturkampis ABCD, kuriame AB · CD = BC ·DA. Ta²kas X yra
keturkampio ABCD viduje,

∠XAB = ∠XCD ir ∠XBC = ∠XDA.

I�rodykite, kad ∠BXA+ ∠DXC = 180◦.
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