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Uloha 1. Je dan ostrouhly trojihelnik ABC's opsanou kruznici I'. Body D, E lezi postupné uvnit¥
stran AB, AC tak, ze |AD| = |AE|. Osy usecek BD, C'E protinaji kratsi oblouky AB, AC' kruznice
" postupné v bodech F'; G. Dokazte, Ze piimky DE a F'G jsou rovnobézné (nebo totozné).

Uloha 2. Najdéte v8echna cela ¢isla n = 3, pro ktera existuji realna ¢isla ay, as, ..., a,, 2 takova,
7€ (pq1 = A1, Gpy2 = A2 &
a;aip1+1=a;40

proi=1,2,...,n.

Uloha 3. Packaliv trojihelnik je tabulka ¢isel ve tvaru rovnostranného trojuhelniku takova, ze
kromé ¢isel ve spodnim fadku je kazdé ¢islo rovno absolutni hodnoté rozdilu dvou ¢&isel bezprostiedné
pod nim. Naésledujici tabulka je prikladem Packalova trojuhelniku o ¢tyrech fadcich, ktery obsahuje
vSechna celé ¢isla od 1 po 10:

Rozhodnéte, zda existuje Packaliv trojuhelnik o 2018 tadcich, ktery obsahuje vSechna celé ¢isla od
Ipol+2+---42018.
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Uloha 4. Znacka je bod (x, y) v roviné takovy, ze z a y jsou kladné celé ¢isla nepfevysujici 20.

Na zacatku je v8ech 400 znacek prazdnych. Amalka a Budulinek na né stiidavé pokladaji kaminky,
pricemz Amaélka zacinid. Amaélka ve svém tahu polozi novy ¢erveny kaminek na prazdnou znacku tak,
aby vzdélenost kazdych dvou znacek s Gervenymi kaminky byla rizna od +/5. Budulinek ve svém
tahu polozi novy modry kaminek na jakoukoliv prazdnou znac¢ku. (Znacka s modrym kaminkem muze
mit jakékoliv vzdalenosti od ostatnich znacek.) Hra skonéi, jakmile jeden z hraci nemize tahnout.

Najdéte nejvetsi K takové, ze Amalka muze vzdy polozit alespon K ¢ervenych kaminki, at uz
hraje Budulinek jakkoliv.

Uloha 5. Necht ay,as,... je nekonetna posloupnost kladnych celych ¢isel. Predpokladejme, Ze
existuje celé ¢islo N > 1 takové, Ze pro v8echna n = N je ¢islo
An—1 Qp

ay as
a2 as an a1

celé. Dokazte, Ze existuje celé ¢islo M takové, Ze a,, = a,,41 pro viechna m = M.

Uloha 6. Konvexni étyfihelnik ABCD spliwuje |AB| - |CD| = |BC|- |DA|. Uvnitf n&j lez bod X
takovy, ze

|{XAB|=|£4XCD| a |4XBC|=|L{XDA|.
Dokaizte, Ze |4 BXA| + |£DXC| = 180°.

Language: Czech Cas: 4 hodiny a 30 minut
Za kazZdou ilohu lze ziskat 7 bodhii.



