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Soru 1. Her a¢ > 1 tam sayisi i¢in ag, ai, as, ... dizisi su sekilde tanimlaniyor:

.. Va eger \/a, tam sayl ise
> = "
her n > 0 i¢in an4 { a, +3 diger durumda

ap 1 hangi degerleri icin Oyle bir A sayisi vardir ki sonsuz ¢oklukta n degeri icin a,, = A olsun?

Soru 2. Gergel sayilar kiimesi R ile gosterilsin. Tiim z, y gercel sayilar: i¢in

f(f(@)f(y) + flx+y) = flzy)

egitligini saglayan tiim f: R — R fonksiyonlarini bulunuz.

Soru 3. Bir avcr ve bir gériinmez tavsan diizlemde bir oyun oynuyorlar. Tavsanin baglama noktasi
Ay ile aveimnin baglama noktast By aynidir. Oyunun (n — 1)’inci turunun sonunda tavsan A, _; nok-
tasinda, avel ise B,,_1 noktasinda bulunsun. Oyunun n’inci turunda, su ii¢ iglem sirayla gerceklesiyor:

(i) Tavsan A,_; noktasina tam olarak 1 birim uzaklikta bulunan bir A, noktasi se¢ip gériinmez
kalarak A, ye yerlesiyor.

(ii) Bir takip cihazi avciya bir P, noktasi bildiriyor. Takip cihazinin aveiya verdigi tek garanti P,
ile A,, arasindaki uzakligin 1 birimden fazla olmadigidir.

(iii) Aver B,_; noktasina tam olarak 1 birim uzaklkta bulunan bir B,, noktasi se¢ip goriiniir kalarak
B, ye yerlesiyor.

Tavsan nasil hareket ederse etsin ve takip cihazi hangi noktalar1 bildirirse bildirsin, aver kendi
hareketlerini 6yle secebilir mi ki 10° tur sonunda kendisiyle tavsan arasindaki uzakligin 100 den fazla
olmayacagini garantilesin?
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Soru 4. Bir € ¢emberi iizerinde birbirinden farkli R ve S noktalar1 RS cap olmayacak sekilde
alintyor. Q ya R de teget olan dogru £ olsun. T noktasi, [RT] dogru pargasinin orta noktast S olacak
sekilde aliniyor. €2 nin kisa RS yayi iizerinde bir J noktasi, JST {i¢cgeninin cevrel cemberi I' ile ¢
dogrusu iki farkli noktada kesigecek gekilde aliniyor. I" ve ¢ nin kesigim noktalarinin R ye daha yakin
olan1 A olsun. AJ dogrusu 2 y1 ikinci kez K da kessin. KT nin I' ya teget oldugunu gosteriniz.

Soru 5. N > 2 verilmis bir tam say1 olsun. Herhangi ikisinin boylar1 birbirinden farkli olan
N(N + 1) futbolcu bir gekilde yan yana siraya dizilmigtir. Takimin antrenérii bu siradan N(N — 1)
futbolcuyu oyle ¢ikarmak istiyor ki geriye kalan 2NN futbolcudan olugan yeni sira agagidaki N adet
sart1 saglasin:

(1) En uzun futbolcu ile ikinci en uzun futbolcu arasinda kimse olmayacak,

(2) Uciincii en uzun futbolcu ile dérdiincii en uzun futbolcu arasmda kimse olmayacak,

(N) Ikinci en kisa futbolcu ile en kisa futbolcu arasinda kimse olmayacak.

Antrenériin bunu her zaman yapabilecegini gosteriniz.

Soru 6. x ve y tam sayilar1 aralarinda asalsa (x,y) sirali ikilisine temel ikili diyelim. Sonlu sayida
temel ikiliden olusan herhangi bir S kiimesi verilmis olsun. Asgagidaki sart1 saglayan bir n pozitif
tam sayis1 ve ag, ai, ..., a, tam sayilar1 bulunabilecegini gésteriniz:

S deki her (z,y) i¢in agz™ + a2 1y + asx™ 2y* + -+ + ap_12y" ' + any™ = 1 dir.
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