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Problem 1.   

គ្រប់ចំនួនរត់ 𝑎0 > 1 បង ក្ ើត 𝑎0, 𝑎1, 𝑎2, . . .. ជាចំនួនរត់ង ៀបតាមលំដាប់ ដែលបំងេញលក្ខខណ្ឌ   

                 𝑎𝑛+1 = {
√𝑎𝑛 , ងបើ  √𝑎𝑛  ជាចំនួនរត់

𝑎𝑛 + 3,             ងសេ្េីងនេះ 
      គ្រប់តំលល 𝑛 ≥ 0 

កំ្ណ្ត់ ក្គ្រប់តំលលលន 𝑎0 ដែលក្ន ុ្ង េះមានតំលល 𝐴 មួយដែល 𝑎𝑛 = 𝐴  សំរាប់គ្រប់តំលលទំ្ អស់   

លន 𝑛 ។ 
 
Problem 2.  

ងរងោយ 𝑅 ជាសំណ្ ំចំនួនេិត ។ កំ្ណ្ត់គ្រប់អន រមន៏ f : 𝑅 → 𝑅 ដែល ចំង េះគ្រប់តំលល 𝑥, 𝑦 ∈ 𝑅 

                                   𝑓(𝑓(𝑥)𝑓(𝑦)) + 𝑓(𝑥 + 𝑦) = 𝑓(𝑥𝑦) 

 
Problem 3. 

មានអនក្គ្បមាញម់ាន ក់្ និ្ ទនាយោថ៌កំ្បំ្មួយក្ាលបនងល្ដលែ្ងៅងលើបល្់អឺរល ីត (Euclidian 

plane)។ ចំន ចចាប់ងសតើម បស់ទនាយរឺ A0 និ្ចំន ចចាប់ងសតើម បស់អនក្គ្បមាញរឺ់ B0 គ្តួតស ីគ្នន  ។ 

ងគ្ោយេីដលែ្ងនេះចាបង់សតើមអស់ n-1 ជ ំមក្ ទនាយបនបំលាស់ទីែល់ចំន ច An-1 

ង ើយអនក្គ្បមាញប់នបំលាស់ទីែល់ចំន ច Bn-1 ។ ងៅទី n ជ ំលនដលែ្ងនេះ 

មានគ្េឹតត ិោ ណ៏្បីងក្ើតង ើ្ តាមលំដាប់ែូចខា្ងគ្ោម: 
 

(1) ទនាយងនេះបនង វ្ ើោ ផ្លល ស់ទីយ៉ា ្ស្ងា ត់ងសា ៀមែល់ចំន ច An ដែលចំងាយេី An-1 ែល់ An រឺងសម ើ 1។ 

(2) ឧបក្ ណ្៏តាមដានបនសតល់ បយោ ណ្ែ៏ល់អនក្គ្បមាញ់ងៅគ្ត្់ចំន ច 

Pn។អវ ើដែលឧបក្ ណ្៏តាមដានងនេះបញ្ជា ក់្បនែល់អនក្គ្បមាញ់រឺថាចំងាយ វា្ Pnនិ្ 

Anមានចំងាយងគ្ចើនបំស តងសម ើ 1។ 

(3) អនក្គ្បមាញ់ក៏្បនង វ្ ើោ បំលាស់ែល់ចំន ច Bn ង ើយដែលចំងាយេី Bn-1 ែល់ Bn រឺងសម ើ 1។  
 

ងដាយមិនរិតថាទនាយបលំាស់ទី ងបៀបណាងទ 

ង ើយងដាយមិនរិតថាឧបក្ ណ្៏តាមដានសតល់ បយោ ណ៏្ងៅគ្ត្់ចំន ចណាងរង េះងទ 

ង ើយងបើអនក្គ្បមាញ់ងគ្ជើសង ើសយក្ោ បំលាស់ទី បសគ់្នត់ង វ្ ើយ៉ា ្ណាងោយងគ្ោយោ ងល្ 109 ជ ំ     

ចំងាយ វា្គ្នត់ និ្ ទនាយមានរំលាតយ៉ា ្ឆ្ងា យបំស ត 100។  

ងតើក្ ណ្ីងនេះោចមានោ ងក្ើតង ើ្ជានិចចជាោលដែ ឬងទ? 
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Problem 4. 

គេមាន R និង S ជាចំនុចពីរខុសគ្នា សថ ិតគៅគ ើរងវង់ Ω គ ើយដែ  RS មិនដមនជាអងកត់ផ្ចិតននរងវង់។ 

គេមាន 𝑙 ជាបន្ទា ត់ប ៉ះនឹង Ω ត្តង់ R ។ គេមាន T ជាចំនុចដែ  S ជាចំនុចកណ្តា  ននអងកត់ RT។ 

ចំនុច J ត្តវូបានគត្រើសគរ ើសគៅគ ើដផ្ាកតូចជាងគេននអងកត់ធ្ន  ូRS ននរងវង់ Ω  គ ើយដែ  Г ជា 

រងវង់ចារកឹគត្ៅត្តីគោណ JST  ត្បសពវនឹងបន្ទា ត់ 𝑙 ត្តង់ពីរចំនុចខុសគ្នា ។ តាង Aជាចំនុចត្បសពវរវាង 

រងវង់ Г និង បន្ទា ត់ 𝑙 គ ើយដែ គៅរិតជាងគេនឹងចំនុច R ។បន្ទា ត់ AJ ត្បសពវនឹង Ω ត្តង់ K។ 

បង្ហា ញថាបន្ទា ត់ KT ប ៉ះគៅនឹងរងវង់ Г ។ 
Problem 5.  

គេគោយ 𝑁 ≥ 2 គ ើយដែ  N ជាចំនួនេត់។ គេមានត្កមុអាកគ ងបា ់ទាត់ចំនួន N(N+1) ន្ទក់ 

ដែ អាកទាងំគន្ទ៉ះមានកំពស់ខុសៗគ្នា គ ើយដែ គោយឈរគៅគ ើដខែបន្ទា ត់មួយ។ គោក Alex  

មានបំណងែកកីឡាករចំនួន N(N-1)ន្ទក់ពីដខែបន្ទា ត់គន៉ះគែើមបីគោយកីឡាករដែ គៅស ់ 

2Nន្ទក់ោចឈរគ ើដខែបន្ទា ត់ថ្មីដែ បំគពញ N  កខខណឌ ែូចខាងគត្ោម : 

(1) គ្នម នកីឡាករណ្តមាា ក់ឈរគៅចគន្ទល ៉ះពីរន្ទក់ដែ មានកំពស់ខពស់ជាងគ្នត់កន ុងត្កមុ 

(2) គ្នម នកីឡាករណ្តមាា ក់ឈរគៅចគន្ទល ៉ះអាកខពស់ជាងគេទី៣និងទី៤កន ុងត្កមុ 
. 
. 
. 

(N)  គ្នម នកីឡាករណ្តមាា ក់ឈរគៅចគន្ទល ៉ះអាកទាបជាងគេពីរន្ទក់កន ុងត្កមុ 
 

បង្ហា ញថា កខខណឌខាងគ ើោចគកើតគ ើងជានិចច។ 

Problem 6.  

គទវធាតចំុនួនេត់ (x, y) ជា “primitive point “ ោ ណ្ត x និង y មានតួដចករមួធំ្បំផ្ុត 1។ 

គោយគោយសំនំុរាប់អស់ S ដែ ជា primitive point ,  បង្ហា ញថាមានចំនួនេត់វរិជមាន n និង 

ចំនួនេត់  

a0, a1 , . . . ,an ដែ ចំគ ៉ះគទវធាតុ (x,y) នីមួយៗកន ុង S  គយើងមាន: 

                              a0xn + a1xn-1y +a2xn-2y2 + . . . +an-1xyn-1 +anyn  = 1                                           ។ 
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