
2017 年 7 月 18 日，星期二

問題 1. ⮵㕤㭷ᾳ㔜㔠 a0 > 1炻䓐ẍᶳ㕡㱽⭂佑㔠↿ a0, a1, a2, … 烉

an+1 =


√
an 劍

√
an䁢㔜㔠

an + 3 ℞Ṿね㱩
⮵㕤㇨㚱n > 0䘮ㆸ䩳

娎㯪㇨㚱⎗傥ῤ a0炻㺧嵛⬀⛐ᶨᾳ㔠 A炻ἧ⼿㚱䃉䩖⣂ᾳ n 嬻 an = Aˤ

問題 2. Ẍ R 堐䣢㇨㚱⮎㔠㇨ㆸ䘬普⎰ˤ娎㯪㇨㚱↥㔠 f : R → R 㺧嵛⮵㕤㇨㚱⮎㔠 x ␴ y

f (f(x)f(y)) + f(x+ y) = f(xy)

䘮ㆸ䩳ˤ

問題 3. ᶨỵ䌝Ṣ␴ᶨ晣晙⼊䘬⃼⫸⛐㫸㮷⸛朊ᶲ䍑ᶨ⟜忲㇚ˤ⃼⫸䘬崟溆 A0 ␴䌝Ṣ䘬崟溆

B0 䁢⎴ᶨ溆ˤ⛐忲㇚䘬 n− 1 ⚆⎰⼴炻⃼⫸㇨⛐䘬ỵ伖䁢 An−1炻䌝Ṣ㇨⛐䘬ỵ伖䁢 Bn−1ˤ⛐

忲㇚䘬䫔 n ⚆⎰炻ẍᶳᶱẞḳね㚫ὅ⸷䘤䓇ˤ

(i) ⃼⫸㚫⛐ᶵ⎗塓䚳⇘䘬ね㱩ᶳ䦣≽⇘ᶨᾳ溆 An炻ἧ⼿ An−1 冯 An ᷳ攻䘬嶅暊〘䁢 1ˤ

(ii) ᶨᾳ徥希墅伖㚫⚆⟙ᶨᾳ溆 Pn 䴎䌝Ṣˤ⮵䌝Ṣ侴妨炻墅伖⎒ᾅ嫱 Pn 冯 An ᷳ攻䘬嶅暊

军⣂䁢 1ˤ

(iii) 䌝Ṣ㚫⛐⎗塓䚳⇘䘬ね㱩ᶳ䦣≽⇘ᶨᾳ溆 Bn炻ἧ⼿ Bn−1 冯 Bn ᷳ攻䘬嶅暊〘䁢 1ˤ

娎問㗗⏎䃉婾⃼⫸⤪ỽ䦣≽炻ᶼ䃉婾墅伖⚆⟙䘬溆䁢ỽ炻䌝Ṣ䷥㗗⎗ẍ怑䔞䘬怠⍾⤡䘬䦣≽炻

ἧ⼿⤡⎗ẍᾅ嫱⛐䴻忶 109 ᾳ⚆⎰⼴⤡␴⃼⫸ᷳ攻䘬嶅暊军⣂䁢 100烎

Language: Chinese (Traditional) 考試時間：4 小時 30 分
每題 7 分

Chinese (Traditional) (cht), day 1



2017 年 7 月 19 日，星期三

問題 4. Ẍ R ␴ S 䁢⚻ Ω ᶲ䚠䔘ℑ點ἧ⼿ RS ᶵ㗗䚜⼹ˤẌ ℓ 䁢 Ω ⛐ R 䘬↯䶂ˤ⸛朊ᶲᶨ

點 T ἧ⼿ S 䁢 RT 䶂㭝䘬ᷕ點ˤ點 J ⛐⚻ Ω 䘬≋⻏ RS ᶲ炻ἧ⼿ᶱ奺⼊ JST 䘬⢾㍍⚻ Γ ␴

ℓ 䚠Ṍ㕤ℑ䚠䔘點ˤẌ A 䁢 Γ 冯 ℓ 䘬Ṍ點ᷕ庫㍍役 R 侭ˤ䚜䶂 AJ 冯 Ω Ṍ㕤⎎ᶨ點 Kˤ娎嫱

KT 冯 Γ 䚠↯ˤ

問題 5. 䴎⭂㔜㔠 N > 2ˤ㚱 N(N + 1) ỵ幓檀ℑℑᶵ⎴䘬嵛䎫⒉ẍ㝸䧖枮⸷㌺ㆸᶨ↿ˤ㔁䶜

゛天⽆忁↿ᷕ䦣昌 N(N − 1) ᾳṢ炻ἧ⼿∑ᶳ 2N ᾳṢ㇨⼊ㆸ䘬ᶨ↿炻㺧嵛ẍᶳ N ᾳ㡅ẞ烉

(1) 㰺㚱Ṣ䪁⛐ṾᾹ䔞ᷕ㚨檀䘬ℑỵ䎫⒉ᷳ攻

(2) 㰺㚱Ṣ䪁⛐ṾᾹ䔞ᷕ䫔ᶱ冯䫔⚃檀䘬ℑỵ䎫⒉ᷳ攻
...

(N) 㰺㚱Ṣ䪁⛐ṾᾹ䔞ᷕ㚨䞖䘬ℑỵ䎫⒉ᷳ攻

嫱㖶忁䷥㗗⎗ ⇘䘬ˤ

問題 6. ᶨᾳ㚱⸷㔜㔠⮵ (x, y) 塓䧙䁢互質格點劍 x ␴ y 䘬㚨⣏℔⚈㔠䁢 1ˤ䴎⭂ᶨᾳ䓙互質

格點㇨䳬ㆸ䘬㚱旸普 S炻嫱㖶⬀⛐ᶨᾳ㬋㔜㔠 n ẍ⍲㔜㔠 a0, a1, …, an炻ἧ⼿⮵㕤㇨㚱⛐ S ᷕ

䘬 (x, y)炻ㆹᾹ悥㚱烉

a0x
n + a1x

n−1y + a2x
n−2y2 + · · ·+ an−1xy

n−1 + any
n = 1.

Language: Chinese (Traditional) 考試時間：4 小時 30 分
每題 7 分

Chinese (Traditional) (cht), day 2


