
Ç@r³@nb@ ax³am� , 18 iyul, 2017

M@s@l@ 1. H@r bir a0 > 1 tam @d@di üçün a0, a1, a2, . . . ard�c�ll�§� a³a§�dak� kimi t@yin olunur:

an+1 =

{ √
an @g@r

√
an tam @d@ddirs@,

an + 3 dig@r hallarda,
h@r bir n > 0 üçün.

Bütün el@ a0 qiym@tl@rini tap�n ki, onun üçün el@ A @d@di olsun ki, sonsuz sayda n qiym@ti üçün
an = A ³@rti öd@nilsin.

M@s@l@ 2. R il@ h@qiqi @d@dl@r çoxlu§u i³ar@ edilsin. Bütün el@ f : R → R funksiyalar�n� tap�n ki,
ist@nil@n h@qiqi x v@ y @d@dl@ri üçün

f (f(x)f(y)) + f(x+ y) = f(xy)

³@rti öd@nilsin.

M@s@l@ 3. Ovçu v@ göz@görünm@z dov³an müst@vi üz@rind@ oyun oynay�r. Dov³an�n ba³lan§�c
nöqt@si A0 v@ ovçunun ba³lan§�c nöqt@si B0 eynidir. Tutaq ki, oyunun n − 1 m@rh@l@sind@n sonra
dov³an An−1 nöqt@sind@dir v@ ovçu Bn−1 nöqt@sind@dir. n-ci m@rh@l@d@ s�ra il@ üç @�m@liyyat ba³
verir:

(i) Göz@görünm@z dov³an el@ bir An nöqt@sin@ keçir ki, An−1 il@ An aras�ndak� m@saf@
d@qiq 1 vahiddir.

(ii) �zl@m@ cihaz� ovçuya Pn nöqt@sini b@yan edir. �zl@m@ cihaz�n�n ovçuya verdiyi t@k z@man@t
budur ki, b@yan etdiyi Pn nöqt@si il@ An aras�ndak� m@saf@ @n çoxu 1 vahiddir.

(iii) Ovçu aç�q-a³kar ³@kild@ el@ bir Bn nöqt@sin@ keçir ki, Bn−1 il@ Bn aras�ndak� m@saf@
d@qiq 1 vahiddir.

Dov³an nec@ h@r@k@t edirs@ etsin, izl@m@ cihaz� hans� nöqt@l@ri b@yan edirs@ etsin, ovçu h@mi³@
öz h@r@k@tl@rini el@ seç@ bil@rmi ki, 109 m@rh@l@d@n sonra dov³anla aras�ndak� m@saf@nin @n çoxu 100
vahid olmas�n� @minlikl@ t@min ed@ bilsin?
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M@s@l@ 4. Tutaq ki, R v@ S f@rqli nöqt@l@ri Ω çevr@si üz@rind@ el@ götürülmü³dür ki, RS diametr
olmas�n. ` düz x@tti Ω çevr@sin@ R nöqt@sind@ toxunur. T nöqt@si el@ seçilmi³dir ki, S nöqt@si RT
parças�n�n orta nöqt@sidir. J nöqt@si is@ Ω çevr@sinin q�sa olan RS qövsü üz@rind@ el@ seçilmi³dir ki,
JST üçbuca§�n�n xaricin@ ç@kilmi³ Γ çevr@si ` düz x@tti il@ iki f@rqli nöqt@d@ k@si³ir. Γ çevr@si v@ `
x@ttinin k@si³m@ nöqt@l@rind@n R -@ daha yax�n olan� A nöqt@si olsun. AJ x@tti Ω çevr@sini bir daha
K nöqt@sind@ k@sir. �sbat edin ki, KT düz x@tti Γ çevr@sin@ toxunur.

M@s@l@ 5. N > 2 tam @d@di verilmi³dir. �xtiyari ikisinin boyu f@rqli olanN(N+1) sayda oyunçudan
ibar@t futbol y�§mas� bir s�rada düzülüb. M@³qçi bu s�radan el@ N(N − 1) sayda oyunçu ç�xarmaq
ist@yir ki, yerd@ qalan 2N sayda oyunçudan @m@l@ g@l@n yeni s�rada a³a§�dak� N sayda ³@rt öd@nilsin:

(1) @n uzun oyunçu il@ ikinci @n uzun oyunçu aras�nda heç kim dayanm�³ olmas�n,

(2) üçüncü @n uzun v@ dördüncü @n uzun oyunçu aras�nda heç kim dayanm�³ olmas�n,

...

(N) ikinci @n q�sa oyunçu il@ @n q�sa oyunçu aras�nda heç kim dayanm�³ olmas�n.

�sbat edin ki, bunu etm@k h@mi³@ mümkündür.

M@s@l@ 6. S�ral� (x, y) tam @d@dl@r cütü o zaman ibtidai nöqt@ adlan�r ki, x v@ y @d@dl@ri qar³�l�ql�
sad@ olsun. Sonlu sayda ibtidai nöqt@d@n ibar@t S çoxlu§u verilmi³dir. �sbat edin ki, el@ müsb@t tam
n v@ tam a0, a1, . . . , an @d@dl@ri mövcuddur ki, S çoxlu§undak� h@r bir (x, y) üçün

a0x
n + a1x

n−1y + a2x
n−2y2 + · · · + an−1xy

n−1 + any
n = 1

³@rti öd@nilsin.
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