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1 uzdavinys. Trikampio BCF kampas B yra statusis. Tegul A yra toks tiesés C'F taskas, kad
FA=FBir F yra tarp tasky A ir C'. Taskas D yra toks, kad DA = DC ir AC' yra kampo /DAB
pusiaukampiné. Taskas E yra toks, kad FA = ED ir AD yra kampo /FEAC pusiaukampiné. Tegul
M yra atkarpos C'F vidurio taskas. Tegul X yra toks taskas, kad AM X E yra lygiagretainis (kuriame
AM || EX ir AE || MX). Irodykite, kad tiesés BD, FX ir M E kertasi viename taske.

2 uzdavinys. Raskite visus naturaliuosius skaicius n, su kuriais j kiekviena n x n lentelés langelj
galima taip jraSyti vieng i§ raidziy I, M ir O, kad:

e kiekvienoje eilutéje ir kiekviename stulpelyje lygiai trec¢dalis raidziy buty I, trecdalis — M ir
tre¢dalis — O; ir

e kiekvienoje tokioje jstrizainéje, kurioje esanciy raidziy skaic¢ius dalijasi is trijy, lygiai trecdalis
raidziy buty I, tre¢dalis — M ir trec¢dalis — O.

Pastaba: Lentelés n x n eilutes bei stulpelius galima sunumeruoti is eilés nuo 1 iki n. Tada kiekvieng
lentelés langelj atitinka naturaliyjy skai¢iy pora (i, 7), kur 1 <4, j < n. Su kiekvienu n > 1, lenteléje
bus lygiai 4n — 2 jstriZainés, kurios yra dviejy tipy. Pirmojo tipo jstrizaine sudaro langeliai (i, j),
su kuriais ¢ + j yra konstanta, o antrojo tipo jstrizaine sudaro langeliai (i,7), su kuriais i — j yra
konstanta.

3 uzdavinys. Tegul P = A A,... Ay yra igkilasis daugiakampis plokS§tumoje. Visos jo virSunés
Ay, Ay, ..., Ay turi sveikasias koordinates ir priklauso vienam apskritimui. Tegul S Zymi daugiakam-
pio P plota. Tegul n yra toks nelyginis naturalusis skaicius, kad visy daugiakampio P krastiniy ilgiy
kvadratai yra sveikieji skaiciai, kurie dalijasi i§ n. Irodykite, kad 25 yra sveikasis skaicius, kuris
dalijasi i§ n.
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4 uzdavinys. Naturaliyjy skai¢iy aibé yra vadinama kvapia, jei ji turi bent du elementus ir
kiekvienas jos elementas turi bendrg pirminj daliklj su kokiu nors kitu tos aibés elementu. Tegul
P(n) = n* + n + 1. Raskite maziausia naturalyjj skai¢iy b, su kuriuo egzistuoja toks neneigiamas
sveikasis skaic¢ius a, kad aibé

{Pla+1),P(a+2),...,Pla+b)}

yra kvapi.

5 uzdavinys. Lentoje uzrasyta lygtis
(x—1)(x—2)---(x—2016) = (z — 1)(z — 2) - - - (x — 2016),

turinti po 2016 tiesiniy daugikliy kiekvienoje puséje. Raskite maziausig skaic¢iy k, kad buty jmanoma
nutrinti lygiai k i§ visy 4032 tiesiniy daugikliy taip, jog abiejose pusese likty bent po vieng daugiklj
ir gautoji lygtis neturéty realiyjy sprendiniy.

6 uzdavinys. Plokstumoje duota n > 2 atkarpy. Bet kurios dvi i§ jy kertasi, taciau jokios trys
nesikerta viename tagke. DzZefas turi pasirinkti po vieng kiekvienos atkarpos galg ir padéti ant jo po
varle, nukreipta j kitg tos atkarpos gala. Tada jis n — 1 karta suploja rankomis. Kiekviena karta
jam suplojus, kiekviena varlé is karto Soka ] priekj ant sekan¢io savosios atkarpos susikirtimo tasko
su kita atkarpa. Savo Siuoliy krypties varlés niekada nekeic¢ia. Dzefas nori i§délioti varles taip, kad
jokios dvi varlés niekada neatsirasty vienu metu tame paciame atkarpy susikirtimo taske.

(a) Irodykite, kad Dzefas visada gali tai padaryti, jei n yra nelyginis skai¢ius.

(b) Irodykite, kad Dzefas niekada negalés to padaryti, jei n yra lyginis skai¢ius.
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