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ىىى2013ىمُشى23انزاراءى

ىعدداىًصحٕحاىًمُجباىًماماىkًىُٔجدى,knأربجىأوًىمهىأجمىأْىشَسىمهىاأعدادىحاصحٕحتىامُجبتىماماىًى:ى1امعأنتى
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ئذاىكاوجىمإنفتىمهىكُنُمبٕتىوقُلىعهىٌريىىانخشكٕهتىئهاىحشكٕهتىىٌىىوقغتى4027ندٔىاىيىامعخُْىحشكٕهتىمكُوتىمهى:ى2امعأنتى
مكهىحقعٕمىامعخُْىئىىمىاعقىىٌىىوقغتىشزقاءىَىاىحقعىأْىرادىوقظىمهىانخشكٕهتىعهّىاظخقامتىَاحدةى2014ىوقغتىمساءى2013َ

ى:ىئذاىحققىماىٔهٓىجٕدوقُلىعهىحقعٕمىٍىئوًىٌىبُاظغتىمعخقٕماثى

 ٌاىمسىأْىمهىامعخقٕماثىبأْىوقغتىمهىوقاطىانخشكٕهتى 

 ٌاىحُْىأٔتىمىغقتىمهىمىاعقىىانخشكٕهتىعهّىوقغخنىذاثىنُونىخخهفنى 

ىٌىوقغتىحقعٕماىًجٕداى4027ًىنهمعخقٕماثىانيىبُاظغخٍاىمكهىحقعٕمىىحشكٕهتىكُنُمبٕتىمكُوتىمهkأَجدىأصغسىعددى

ىعهّى1Bانىقغخانىىٌىى1AيىوقغتىBCىمطىانضهعىAىامقابهتىنهسأضىABCاندائسةىاماظتىخازجاىًأضاعىمزهذى:ى3امعأنتى
ىعهّىBَCىمعسفّخانىبشكمىمارمى،ىباظخعمالىاندائسحنىاماظخنىخازجاىًامقابهخنىنهسأظنىABىعهّىانضهعى1CىَىCAانضهعى

111بفسضىأنىمسكصىاندائسةىامازةىبسؤَضىامزهذىٌىانرحٕبى CBAىٔقعىعهّىاندائسةىامازةىبسؤَضىامزهذىABCبسٌهىأنىامزهذىىٌى
ABCىٌىىقائمىانصأَتىى

،ىBمهىجٍتىABىَمطىامخدادىBCىٌٓىاندائسةىانيىمطىانضهعىAىامقابهتىنهسأضىABCاندائسةىاماظتىخازجاىًأضاعىمزهذىٍى)
ىىٌٌمعسفخانىبانغسٔقتىوفعٍاىCىَىBاندائسحانىاماظخنىخازجاىًامقابهخنىنهسأظنىٌىCمهىجٍتىACَمطىامخدادىانضهعى
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  2013 مُز 24اأربعاء 

 ٌ B َC، خخهفت عه اننقغخن BC وقغت عهّ انضهع W وقغت  حاقٓ ارحفاعاحه  ،  َنخكه H , مثهثاً حاد انسَأا ABCنٕكه  : 4ادسأنت 
 وقغت مه X َ نخكه BWN اندائرة ادارة برؤَش ادثهث 1ٌ عهّ انرحٕب B َ C ما ادرحسمان انقائمان نهرأسن Mَ Nاننقغخان 

 حٕث 2 وقغت مه اندائرة Yَنخكه CWM اندائرة ادارة برؤَش ادثهث 2َبادثم ،  ٌ 1 قغراً نهدائرة WX حٕث ٔكُن 1اندائرة 
HYXبرهه أن اننقظ  ٌ 2 قغراً نهدائرة WYٔكُن   ٌ  حقع عهّ اسخقامت َاحدة ,,

 :  حابعاً  حقق اخُاص نثاثت انخانٕت ℝ   ℚ>0  :fَنٕكه  ٌ   جمُعت اأعداد انكسرٔت  ادُجبت ماماً ℚ>0نخكه  :  5ادسأنت 

)(i  مه أجم مٕع ℚ>0 yx, ٔكُن )()()( xyfyfxf ٌ  

)(ii مه أجم مٕع ℚ>0 yx, ٔكُن )()()( yfxfyxf ٌ  

)(iii ْ1 ُٔجد عدد كسرa حقق aaf )(ٌ  

xxfبرهه أن  )(  مه أجم مٕع ℚ>0 x ٌ  

 حٕث n,....,1,0 وقغت مُزعت عهٍٕا بغرٔقت منخظمت  ، ورقمٍا باأعداد1n عدداً صحٕحاً ، ننخأمم دائرة عهٍٕا 3nنٕكه :  6ادسأنت 
ٔقال عه حرقٕم إوه ٌ وعخر انرقٕمن  مخغابقن إذا أمكه احصُل عهّ  أحدما مه اأخر بدَران مناسب نهدائرة ٌ ٔسخعمم انعدد مرة َاحدة فقظ 

dcbaحرقٕم مٕم إذا كان مه أجم أْ أربع وقاط مرقمت باأعداد   اني حقق cbda  ٔكُن انُحر انُاصم بن اننقغخن 
  ٌ b َ c غر مخقاعع مع انُحر انُاصم بن اننقغخن ادرقمخن بانعددٔه a َ dادرقمخن بانعددٔه 

),(عدد اأزَاج ادرحبت N عدد انرقٕماث اجمٕهت غر ادخغابقت ، َنٕكه M نٕكه  yx مه اأعداد انصحٕحت ادُجبت حٕث
nyx  َ 1),gcd( yx ٌ أثبج أن 
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