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1 uzdavinys. Apskritimas, kurio centras yra taske J ir kuris yra trikampio ABC' iSoréje, liecia
krastine BC' taske M, liecia spindulj AB taske K (uz tasko B) ir lie¢ia spindulj AC tagke L (uz
tasko C'). Tiesés LM ir BJ kertasi taske F', o tiesés KM ir CJ kertasi taske G. Tegul S yra tiesiy
AF ir BC susikirtimo taskas, o T' — tiesiy AG ir BC susikirtimo taskas.

Irodykite, kad M yra atkarpos ST vidurio taskas.

2 uzdavinys. Tegul n > 3 yra sveikasis skaiCius ir tegul ag,as, ..., a, yra tokie teigiami realieji
skai¢iai, kad asas - --a, = 1. Irodykite, kad

(1+az)*(1+az)* - (1L +a,)" >n"

3 uzdavinys. Duzaidéjai A ir B Zaidzia zaidima. Zaidimo taisykles priklauso nuo dviejy naturaliyjy
skai¢iy k ir n, kuriuos abu zaidéjai Zino.

Pradzioje zaidéjas A pasirenka du naturaliuosius skaic¢ius z ir N, kur 1 < & < N. Jis teisingai
pasako zaidéjui B skai¢iy N, bet nepasako skaiCiaus x. Norédamas suzinoti informacija apie skaiciy
x zaidéjas B gali uzdavinéti klausimus zaidéjui A. Kiekvieng kartg klausdamas zaidéjas B pasirenka
bet kurj naturaliyjy skai¢iy aibés poaibj S ir klausia ar skai¢ius = priklauso S. Jis gali uzduoti
tiek klausimy, kiek tik jis nori, be to, gali uzduoti tokj patj klausima keleta karty ir kada tik nori.
Zaidéjas A visada turi i$ karto atsakyti j kiekviena zaidéjo B klausimg taip arba ne. Atsakydamas j
B klausima A, jeigu tik nori, gali ir pameluoti, ta¢iau i§ bet kuriy jo k+ 1 is eilés pasakyto atsakymo
bent vienas turi buti teisingas.

Zaidéjas B gali uzduoti kiek tik nori klausimy, o baiges klausinéti jis turi nurodyti kokia nors
aibe X, sudaryta i§ daugiausiai n naturaliyjy skaic¢iy. Jeigu skaicius x priklauso tai aibei X, tai B
laimi, o priesingu atveju pralaimi. Jrodykite, kad

1. Jein > 2%, tai B visada gali laiméti.

2. Koks bebuty pakankamai didelis naturalusis skai¢ius k, egzistuoja toks naturalusis skai¢ius
n > 1.99% kad B negali garantuotai laiméti.
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4 uzdavinys. Raskite visas funkcijas f: Z — Z, kurioms su visais sveikaisiais skaiCiais a, b, c,
tenkinandiais salyga a + b + ¢ = 0, galioja lygybé

fla)* + f(0)* + f(0)* = 2f(a) f (D) + 2f (b) f(c) + 2f(c) f(a)-

(éia 7 zymi visy sveikyjy skaiciy aibe.)

5 uzdavinys. Duotas trikampis ABC, kuriame Z/BCA = 90°. Tegul D yra aukstinés, einancios
i§ virSunés C' ] krastine AB, pagrindas. Taskas X yra atkarpos C'D vidinis taskas. Tegul K yra
toks atkarpos AX taskas, kad BK = BC. Analogiskai, tegul L yra toks atkarpos BX taskas, kad
AL = AC. Tegul M yra tiesiy AL ir BK susikirtimo taskas.

Irodykite, kad MK = M L.

6 uzdavinys. Raskite visus naturaliuosius skai¢ius n, su kuriais egzistuoja tokie sveikieji neneigiami

skaiéiai ay, as, ..., a,, kad
Loyt 2y
a1 2az 2an - 3a1 3az 3an -
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