
Language: Thai

Day: 1

Language: Thai เวลา ๔ ช่ัวโมง ๓๐ นาที 

โจทย์แต่ละข้อมีคะแนนเตม็ ๗ คะแนน 

 
 
 
 

วันจันทร์ท่ี ๑๘ กรกฎาคม พ.ศ. ๒๕๕๔ 

 

โจทย์ข้อ ๑ ส าหรับเซต                 ของจ านวนนบัท่ีแตกต่างกนัส่ีจ  านวน   จะแทน
ผลบวก             ดว้ย      ให ้   แทนจ านวนของคู่อนัดบั       ซ่ึง         

ทั้งหมดซ่ึง       หาร    ลงตวั    
จงหาเซต   ของจ านวนนบัแตกต่างกนัส่ีจ  านวนทั้งหมด ซ่ึงใหค่้า    ท่ีมากท่ีสุดท่ีเป็นไปได ้

 

โจทย์ข้อ ๒ ให ้  เป็นเซตจ ากดัของจุดอย่างนอ้ยสองจุดในระนาบโดยไม่มีสามจุดใด ๆ ใน   อยู่
บนเส้นตรงเดียวกนั   

นิยามว่า กังหัน คือกระบวนการท่ีเร่ิมจากเส้นตรง   ซ่ึงผ่านจุด     เพียงจุดเดียว  หมุน
เส้นตรงน้ีตามเข็มนาฬิการอบ จุดหมุน   ไปจนกระทัง่เส้นตรงพบอีกจุดหน่ึงใน   เป็นคร้ังแรก   
เรียกจุดใหม่น้ีว่า   ซ่ึงจะเป็นจุดหมุนใหม่ และหมุนเส้นตรงต่อไปตามเข็มนาฬิการอบจุด   จน
พบจุดใหม่ใน   อีกคร้ัง กระบวนการน้ีด าเนินต่อไปอย่างไม่ส้ินสุด 

จงพิสูจนว์่าเราสามารถเลือกจุด   ใน   และเส้นตรง   ท่ีผ่าน     ซ่ึงกระบวนการกงัหนั
ดงักล่าวใชทุ้กจุดใน   เป็นจุดหมุนเป็นจ านวนอนนัตค์ร้ัง 

 

โจทย์ข้อ ๓ ให ้      เป็นฟังกช์นัท่ีสอดคลอ้ง 

                     

ส าหรับจ านวนจริง   และ   ใด ๆ 

จงพิสูจนว์่า        ส าหรับทุก     

 



Language: Thai

Day: 2

Language: Thai เวลา ๔ ช่ัวโมง ๓๐ นาที 

 โจทย์แต่ละข้อมีคะแนนเตม็ ๗ คะแนน 

 
 
 
 

วันอังคารท่ี ๑๙ กรกฎาคม พ.ศ. ๒๕๕๔ 

 

โจทย์ข้อ ๔ ให ้    เป็นจ านวนนบั     มีตาชัง่สองขา้งและกอ้นน ้าหนกั   กอ้นท่ีหนกั        
       หน่วย     จะวางกอ้นน ้าหนกัทีละกอ้นลงบนตาชัง่ โดยท่ีตาชัง่ขา้งขวาไม่เคยหนกั
มากกว่าตาชัง่ขา้งซ้าย    ในแต่ละคร้ังจะเลือกน ้าหนกัหน่ึงกอ้นท่ียงัไม่ถูกวางบนตาชัง่   และวาง
ลงบนตาชัง่ขา้งซ้ายหรือขา้งขวา จนครบทุกกอ้น 

จงหาจ านวนวิธีทั้งหมดในการกระท าดงักล่าว 

 

โจทย์ข้อ ๕ ให ้      เป็นฟังกช์นัจากเซตของจ านวนเต็มไปเซตของจ านวนนบั   สมมติว่า
ส าหรับจ านวนเต็ม   และ   ใด ๆ ผลต่าง           หารลงตวัดว้ย        

จงพิสูจนว์่าส าหรับจ านวนเต็ม   และ   ใด ๆ ซ่ึง             จ  านวนนบั      หารลง
ตวัดว้ย       

 

โจทย์ข้อ ๖ ให ้    เป็นรูปสามเหล่ียมมุมแหลมท่ีมีวงกลมลอ้มรอบคือ     ให้   เป็นเส้นสัมผสั
วงกลม   และให ้      และ    เป็นเส้นตรงท่ีไดจ้ากการสะทอ้น   ขา้มเส้นตรง       และ 
   ตามล าดบั 

จงพิสูจนว์่าวงกลมลอ้มรอบรูปสามเหล่ียมท่ีก  าหนดโดยเส้นตรง       และ    จะสัมผสั   


