
7 Temmuz 2010 Çar³ambaSoru 1. Her x, y ∈ R için,
f
�
JxK y

�
= f(x) Jf(y)Ke³itli§ini sa§layan tüm f : R → R fonksiyonlar�n� belirleyiniz. (Burada JzK ile, z yi a³mayan en büyüktam say�y� gösteriyoruz.)Soru 2. Bir ABC üçgeninin içte§et çemberinin merkezi I ve çevrel çemberi Γ d�r. AI do§rusu Γ y�ikin
i kez D de kesiyor.

m(ÖBAF ) = m(ÖCAE) <
1

2
m(ÖBAC)ko³ullar�n� sa§laya
ak biçimde, BDC yay� üstünde E ve [BC] kenar� üstünde F noktas� al�n�yor.

[IF ] do§ru parças�n�n orta noktas� G olsun. DG ve EI do§rular�n�n Γ ya ait bir noktada kesi³ti§inikan�tlay�n�z.Soru 3. Z+ ile pozitif tam say�lar kümesini gösterelim. Her m,n ∈ Z+ için,�
g(m) + n

��
m+ g(n)

�say�s�n�n tam kare olmas�n� sa§layan tüm g : Z+ → Z+ fonksiyonlar�n� belirleyiniz.
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8 Temmuz 2010 Per³embeSoru 4. P , ABC üçgeninin içinde yer alan bir nokta olsun. AP , BP ve CP do§rular�, ABCüçgeninin çevrel çemberi Γ y� ikin
i kez s�ras�yla, K, L ve M noktalar�nda kesiyor. Γ ya C noktas�ndate§et olan do§ru da, AB do§rusunu S noktas�nda kesiyor. |SC| = |SP | ise, |MK| = |ML| oldu§unukan�tlay�n�z.Soru 5. B1, B2, B3, B4, B5, B6 ile gösterilen alt� kutunun her birinde ba³lang�çta birer madenîpara bulunuyor. �ki tip i³leme izin veriliyor:Tip 1 : 1 ≤ j ≤ 5 ola
ak biçimde, bo³ olmayan bir Bj kutusu seçiyoruz. Bj den bir madenîpara ç�kar�yoruz ve Bj+1 e iki madenî para koyuyoruz.Tip 2 : 1 ≤ k ≤ 4 ola
ak biçimde, bo³ olmayan bir Bk kutusu seçiyoruz. Bk den bir madenîpara ç�kar�yoruz ve (bo³ da olsalar) Bk+1 ile Bk+2 kutular�n�n içeriklerini birbiriylede§i³tiriyoruz.Sonu
unda, B1, B2, B3, B4, B5 kutular�n�n bo³ olmas�n� ve B6 kutusunda da tam olarak 20102010
2010madenî para olmas�n� sa§layan sonlu bir i³lemler dizisi bulunup bulunmad�§�n� belirleyiniz. (Burada

ab
c
= a(b

c) dir.)Soru 6. a1, a2, a3, . . . bir pozitif gerçel say�lar dizisi olsun. Her n > s için,
an = max{ ak + an−k | 1 ≤ k ≤ n− 1 }olmas�n� sa§layan bir s pozitif tam say�s� bulundu§unu varsayal�m. ℓ ≤ s ve her n ≥ N için,

an = aℓ + an−ℓ ola
ak biçimde ℓ ve N pozitif tam say�lar�n�n bulundu§unu kan�tlay�n�z.
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