
Sreda, 7. julij 2010Naloga 1. Dolo£i vse funk
ije f : R → R, za katere velja enakost
f
�
⌊x⌋y

�
= f(x)

�
f(y)

�za vse x, y ∈ R. (⌊z⌋ je najve£je 
elo ²tevilo manj²e ali enako z.)Naloga 2. Naj bo I sredi²£e trikotniku ABC v£rtane kroºni
e in naj bo Γ trikotniku ABC o£rtanakroºni
a. Premi
a AI seka kroºni
o Γ v to£kah A in D. Naj bo E to£ka na loku úBDC in F to£kana strani
i BC, tako da velja
∠BAF = ∠CAE < 1

2
∠BAC.Naj bo G razpolovi²£e dalji
e IF . Dokaºi, da se premi
i DG in EI sekata na kroºni
i Γ.Naloga 3. Naj bo N mnoºi
a naravnih ²tevil. Dolo£i vse funk
ije g : N → N, za katere velja, da je�

g(m) + n
��
m+ g(n)

�popolni kvadrat za vse m,n ∈ N.
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�etrtek, 8. julij 2010Naloga 4. Naj bo P to£ka, ki leºi v notranjosti trikotnika ABC. Premi
e AP , BP oziroma CPsekajo trikotniku ABC o£rtano kroºni
o Γ po vrsti ²e v to£kah K, L oziroma M . Tangenta nakroºni
o Γ v to£ki C seka premi
o AB v to£ki S. Denimo, da je |SC| = |SP |. Dokaºi, da je
|MK| = |ML|.Naloga 5. V vsaki izmed 6 ²katelB1, B2, B3, B4, B5, B6 je na za£etku natanko en kovane
. Dovoljenista dve vrsti potez:1) Izbere² neprazno ²katlo Bj, pri £emer je 1 ≤ j ≤ 5. Odstrani² en kovane
 iz Bj indoda² dva kovan
a v Bj+1.2) Izbere² neprazno ²katlo Bk, pri £emer je 1 ≤ k ≤ 4. Odstrani² en kovane
 iz ²katle

Bk in zamenja² vsebini ²katel Bk+1 in Bk+2 (pri £emer je katera izmed ²katel lahkoprazna).Ugotovi, ali obstaja kon£no zaporedje tak²nih potez, tako da so ²katle B1, B2, B3, B4, B5 prazne, v²katli B6 pa je natanko 20102010
2010 kovan
ev. (Vemo ab

c
= a(b

c).)Naloga 6. Naj bo a1, a2, a3, . . . zaporedje pozitivnih realnih ²tevil. Denimo, da za neko naravno²tevilo s velja
an = max{ak + an−k | 1 ≤ k ≤ n− 1}za vse n > s. Dokaºi, da obstajata naravni ²tevili ℓ in N , tako da je ℓ ≤ s in velja an = aℓ + an−ℓ zavse n ≥ N .
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