Language: Slovenian

Day: 1

Sreda, 7. juliy 2010

Naloga 1. Doloci vse funkcije f: R — R, za katere velja enakost

f(lzly) = f@)| f(y)]

za vse x,y € R. (|z] je najvecje celo Stevilo manjse ali enako z.)

Naloga 2. Naj bo [ sredisce trikotniku ABC vértane kroznice in naj bo I' trikotniku ABC' oértana
kroznica. Premica Al seka kroznico I' v tockah A in D. Naj bo F toc¢ka na loku BDC' in F' tocka

na stranici BC', tako da velja
/BAF = L/CAFE < 3/BAC.

Naj bo G razpolovisce daljice I F. Dokazi, da se premici DG in E1 sekata na kroznici I.

Naloga 3. Naj bo N mnozica naravnih stevil. Dolo¢i vse funkcije g: N — N, za katere velja, da je

(g(m) + n) (m + g(n))

popolni kvadrat za vse m,n € N.

Language: Slovenian Cas reSevanja: 4 ure in 30 minut.
Vsaka naloga je vredna 7 tock.



Language: Slovenian

Day: 2

Cetrtek, 8. julij 2010

Naloga 4. Naj bo P tocka, ki lezi v notranjosti trikotnika ABC'. Premice AP, BP oziroma C'P
sekajo trikotniku ABC' ofrtano kroznico I' po vrsti Se v tockah K, L oziroma M. Tangenta na
kroznico I" v to¢ki C' seka premico AB v toc¢ki S. Denimo, da je |SC| = |SP|. Dokazi, da je
|MK|=|ML|.

Naloga 5. V vsakiizmed 6 skatel By, By, Bs, By, Bs, Bg je na zacetku natanko en kovanec. Dovoljeni
sta dve vrsti potez:

1) Izberes neprazno skatlo B;, pri ¢emer je 1 < j < 5. Odstrani§ en kovanec iz B; in
doda$ dva kovanca v Bj,;.

2) Izberes neprazno $katlo By, pri ¢emer je 1 < k < 4. Odstrani§ en kovanec iz Skatle
By, in zamenja$ vsebini katel By in Byyo (pri ¢emer je katera izmed Skatel lahko
prazna).

Ugotovi, ali obstaja kon¢no zaporedje taksnih potez, tako da so Skatle By, By, B3, By, B5 prazne, v
skatli By pa je natanko 20102°19"" kovancev. (Vemo a®” = a(®).)

Naloga 6. Naj bo aj,as,as,... zaporedje pozitivnih realnih Stevil. Denimo, da za neko naravno
Stevilo s velja
a, =max{ay +a, | 1 <k<n-1}

za vse n > s. Dokazi, da obstajata naravni Stevili £ in NV, tako da je ¢ < s in velja a, = ay + a,,_¢ za
vse n > N.

Language: Slovenian Cas reSevanja: 4 ure in 30 minut.
Vsaka naloga je vredna 7 tock.



