
Sreda, 7-mi Juli, 2010

Zadaqa 1. Odredi gi site funkcii f : R→ R takvi da va�i

f
�
[x]y

�
= f(x)

�
f(y)

�
za site x, y ∈ R. (So [z] e oznaqen najgolemiot cel broj koj e pomal ili ednakov na z.)

Zadaqa 2. Neka I e centarot na vpixanata kru�nica vo triagolnikot ABC i neka Γ
e opixanata kru�nica okolu triagolnikot ABC. Neka pravata AI ja seqe kru�nicata
Γ vo toqkite A i D. Neka E e toqka na lakot úBDC i F e toqka na stranata BC takvi
da

^BAF = ^CAE <
1

2
^BAC.

Neka G e sredinata na otseqkata IF . Doka�i deka pravite DG i EI se seqat vo toqka
koja pripaǵa na kru�nicata Γ.

Zadaqa 3. Neka N e mno�estvoto od site prirodni broevi. Odredi gi site funkcii
g : N→ N takvi da �

g(m) + n
��
m+ g(n)

�
e kvadrat na priroden broj za site m,n ∈ N.
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Qetvrtok, 8-mi Juli, 2010

Zadaqa 4. Neka P e toqka vo vnatrexnosta na triagolnikot ABC i neka Γ e kru�ni-
cata opixana okolu triagolnikot ABC. Neka pravite AP , BP i CP povtorno ja seqat
kru�nicata Γ vo toqkite K, L i M , soodvetno. Tangentata na kru�nicata Γ vo toqkata
C ja seqe pravata AB vo toqkata S. Da pretpostavime deka SC = SP . Doka�i deka
MK = ML.

Zadaqa 5. Vo sekoja od xest kutii B1, B2, B3, B4, B5, B6 na poqetokot se naoǵa toqno po
edna moneta. Postojat dva tipa na dozvoleni operacii:

Tip 1: Izberi neprazna kutija Bj, kade 1 6 j 6 5. Izvadi edna moneta od Bj i
dodadi dve moneti vo Bj+1.

Tip 2: Izberi neprazna kutija Bk, kade 1 6 k 6 4. Izvadi edna moneta od Bk i
zameni gi sodr�inite (mo�e da bidat i prazni) na kutiite Bk+1 i Bk+2.

Odredi dali postoi koneqna niza od vakvi operacii taka da na krajot kutiite B1, B2,
B3, B4, B5 se prazni i kutijata B6 sodr�i toqno 20102010

2010
moneti. (Va�i ab

c
= a(b

c).)

Zadaqa 6. Neka a1, a2, a3, . . . e niza od pozitivni realni broevi. Neka za nekoj priroden
broj s va�i

an = max {ak + an−k | 1 6 k 6 n− 1}
za site n > s. Doka�i deka postojat prirodni broevi ` i N takvi da ` 6 s i va�i
an = a` + an−` za site n > N .
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