Language: Lithuanian

Day: 1

Treciadienis, 2010-07-07

1 uzdavinys. Raskite visas tokias funkcijas f: R — R, su kuriomis lygybé

f([2ly) = f(@)[f(y)]

galioja su visais z,y € R. (Cia [z] zymi skaiGiaus z sveikaja dalj, t. y. didZiausia sveikajj skaiciy,
kuris nevirsija z.)

2 uzdavinys. Tegul I yra trikampio ABC pusiaukampiniy susikirtimo taskas, o I' — apie trikampj
ABC' apibréztas apskritimas. Tiesé Al kerta I' taske D, kur D # A. Taskas E priklauso apskritimo
I' lankui BDC, o taskas F' — atkarpai BC'. Be to,

/BAF = /CAE < }/BAC.

Taskas G yra atkarpos [ F' vidurio taskas. [rodykite, kad tiesiy DG ir ET susikirtimo tagkas priklauso
apskritimui IT'.

3 uzdavinys. Tegul N yra visy naturaliyjy skaiciy aibé. Raskite visas tokias funkcijas g : N — N,
su kuriomis skaiciai

(9(m) +n)(m + g(n))

yra naturaliyjy skaic¢iy kvadratai su visais m,n € N.
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Language: Lithuanian

Day: 2

Ketwirtadienis, 2010-07-08

4 uzdavinys. Taskas P yra trikampio ABC viduje. Tieses AP, BP ir C'P (dar karta) kerta
apibrézta apie ABC apskritima [ atitinkamai taskuose K, L ir M. Apskritimo I' liestiné taske C' ir
tieseé AB kertasi taske S, be to, SC' = SP. Irodykite, kad MK = M L.

5 uzdavinys. Pradzioje kiekvienoje i$ SeSiy deéziy By, By, Bs, By, Bs, Bg yra po vieng monetg. Lei-
dziama atlikti dviejy tipy operacijas:

1 tipo: Pasirenkame kurig nors netuscig deéz¢ Bj, kur 1 < j < 5. ISimame vieng monetg is
Bj ir jdedame dvi monetas j Bj ;.

2 tipo: Pasirenkame kuria nors netusc¢ig déze By, kur 1 < k < 4. ISimame viena monetg i
By, ir sukeic¢iame vietomis déziy By, ir Byie turinius (abi Sios dézés arba viena i§
ju gali buti ir tuscios).

Nustatykite, ar galima atlikus baigtinj skaiciy tokiy operacijy pasiekti sfcuacu@, kal pirmos penklos

dézés By, By, By, By, By bus tuscios, o Sestoje dézéje Bg bus lygiai 20102000 monety. (Cia o =
a)))

6 uzdavinys. Duota teigiamy realiyjy skaiciy seka ay, as, as, . ... Tarkime, kad yra toks naturalusis
skaicius s, kad
a, =max{ay +a, | 1 <k<n-1}

su visais naturaliaisiais n > s. Irodykite, kad egzistuoja tokie naturalieji skaiciai ¢ ir NV, kad ¢ < s ir
a, = ay + a,_p Su visais naturaliaisiais n > N.
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