
Treðdiena, 2010. gada 7. jûlijs.

1. uzdevums. Atrast visas funkcijas f : R → R, tâdas, ka vienâdîba

f
�
[x]y

�
= f(x)

�
f(y)

�

izpildâs visiem x, y ∈ R. (ar [z] apzîmç lielâko veselo skaitli, kas nepârsniedz z.)

2. uzdevums. Trijstûrî ABC ievilktâs riòía lînijas centrs ir I, un ap ðo trijstûri apvilktâ riòía

lînija ir Γ. Taisne AI krustojas ar Γ punktos A un D. Punkts E ir izvçlçts uz loka úBDC un punkts
F uz malas BC tâ, ka

^BAF = ^CAE < 1
2
^BAC.

Punkts G ir IF viduspunkts. Pierâdît, ka taiðòu DG un EI krustpunkts atrodas uz riòía lînijas Γ.

3. uzdevums. Ar N apzîmç visu veselo pozitîvo skaitïu kopu. Atrast visas funkcijas g : N → N,
tâdas, ka visiem m,n ∈ N �

g(m) + n
��
m+ g(n)

�

ir naturâla skaitïa kvadrâts.
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Ceturtdiena, 2010. gada 8. jûlijs.

4. uzdevums. Punkts P atrodas trijstûra ABC iekðpusç. Taisnes AP , BP un CP vçlreiz krusto
trijstûrim ABC apvilkto riòía lîniju Γ attiecîgi punktos K, L un M . Pieskare, kas novilkta riòía
lînijai Γ punktâ C, krusto taisni AB punktâ S. Zinâms, ka SC = SP . Pierâdît, ka MK = ML.

5. uzdevums. Katrâ no seðâm kastçm B1, B2, B3, B4, B5, B6 sâkotnçji atrodas pa vienai monçtai.
Ar tâm iespçjams veikt divu veidu darbîbas:

1: Izvçlas jebkuru netukðu kasti Bj, 1 ≤ j ≤ 5, no tâs izòem vienu monçtu un kastç
Bj+1 ieliek divas monçtas.

2: Izvçlas jebkuru netukðu kasti Bk, 1 ≤ k ≤ 4, no tâs izòem vienu monçtu un kastes
Bk+1 (iespçjams tukðas) saturu samaina vietâm ar kastes Bk+2 (iespçjams tukðas)
saturu.

Noskaidrojiet, vai eksistç kâda galîga ðâdu darbîbu virkne, kuras rezultâtâ kastes B1, B2, B3, B4, B5

bûs tukðas, bet kastç B6 bûs tieði 20102010
2010

monçtas. (atcerieties, ka ab
c
= a(b

c).)

6. uzdevums. Dota reâlu pozitîvu skaitïu virkne a1, a2, a3, . . . un naturâls skaitlis s, tâdi, ka
visiem n > s izpildâs

an = max{ak + an−k | 1 ≤ k ≤ n− 1}
Pierâdît, ka eksistç naturâli skaitïi ` un N , tâdi, ka ` ≤ s un visiem n ≥ N izpildâs an = a` + an−` .
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