
15 Temmuz 2009 Çar³ambaSoru 1. n pozitif bir tam say�; a1, . . . , ak (k ≥ 2) de, {1, . . . , n} kümesine ait olan ve, her
i = 1, . . . , k − 1 için, n say�s�n�n ai(ai+1−1) say�s�n� bölmesini sa§layan birbirinden farkl� tam say�larolsun. n say�s�n�n ak(a1 − 1) say�s�n� bölmedi§ini kan�tlay�n�z.Soru 2. O, ABC üçgeninin çevrel çemberinin merkezi; P ve Q da, s�ras�yla, [CA] ve [AB] kenarlar�üstünde, kö³elerden farkl� iki nokta olsun. K, L ve M s�ras�yla, [BP ], [CQ] ve [PQ] do§ru parçalar�n�norta noktalar� olmak üzere; K, L ve M den geçen çembere Γ diyelim. PQ do§rusu Γ çemberine te§etise, |OP | = |OQ| oldu§unu kan�tlay�n�z.Soru 3. Pozitif tam say�lardan olu³an ve kesin artan bir s1, s2, s3, . . . dizisinin

ss1, ss2, ss3, . . . ve ss1+1, ss2+1, ss3+1, . . .altdizilerinin her ikisi de birer aritmetik dizi ise, s1, s2, s3, . . . dizisinin kendisinin de bir aritmetik dizioldu§unu kan�tlay�n�z.
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16 Temmuz 2009 Per³embeSoru 4. |AB| = |AC| olan bir ABC üçgeninde, ĈAB ve ÂBC aç�lar�n�n aç�ortaylar� [BC] ve [CA]kenarlar�n� s�ras�yla, D ve E noktalar�nda kesiyor. K, ADC üçgeninin içte§et çemberinin merkeziolmak üzere; m( ̂BEK) = 45◦ ise, m(ĈAB) nin alabile
e§i tüm de§erleri bulunuz.Soru 5. Pozitif tam say�lar kümesinden pozitif tam say�lar kümesine tan�ml� olan ve tüm a ve bpozitif tam say�lar� için, yoz olmayan ve kenar uzunluklar�
a, f(b) ve f(b + f(a) − 1)olan bir üçgenin bulunmas�n� sa§layan bütün f fonksiyonlar�n� belirleyiniz.(Yoz üçgen, kö³eleri do§ruda³ olan üçgendir.)Soru 6. a1, a2, . . . , an birbirinden farkl� pozitif tam say�lar; M de, n − 1 tane pozitif tam say�danolu³an ve s = a1 + a2 + · · · + an say�s�n� içermeyen bir küme olsun. Bir çekirge, gerçel say� do§rusuüstünde 0 noktas�ndan ba³layarak sa§a do§ru, uzunluklar� kendi seçti§i bir s�rada a1, a2, . . . , an olan

n s�çray�³ yapa
akt�r. Çekirgenin s�çray�³lar�n�n uzunluklar�n�n s�ras�n�, hiçbir s�çray�³ta M ye ait birnoktaya dü³meye
ek biçimde seçebile
e§ini kan�tlay�n�z.
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