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Zadanie 1. Dana jest dodatnia liczba catkowita n oraz parami rézne liczby catkowite aq, ..., ay
(k = 2), bedace elementami zbioru {1,...,n}. Ponadto, dla kazdego i = 1,...,k — 1, liczba n jest
dzielnikiem liczby a;(a;41 — 1). Udowodnié, ze n nie jest dzielnikiem liczby ax(a; — 1).

Zadanie 2. Punkt O jest srodkiem okregu opisanego na trojkacie ABC. Punkty P oraz @) sa
odpowiednio punktami wewnetrznymi odcinkéw C'A oraz AB. Niech K, L oraz M bedg odpowiednio
srodkami odcinkéw BP, C'QQ oraz PQ. Niech ponadto I' bedzie okregiem przechodzacym przez punkty
K, L oraz M. Zatbzmy, ze prosta PQ jest styczna do okregu I'. Wykazaé, ze OP = OQ.

Zadanie 3. Scisle rosnacy ciag si, 52, 83, . . ., ktorego wyrazy sa dodatnimi liczbami catkowitymi,
ma te wlasnosé, ze jego podciggi

Ss19Ss2y Ssgy - - oraz Ss14+1s Sso+15 Ssg+1y - - -
sa ciggami arytmetycznymi. Dowiesé, ze ciag si, So, S3, . . . rOwniez jest ciggiem arytmetycznym.
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Zadanie 4. W trojkacie ABC zachodzi réwnos¢ AB = AC. Dwusieczne katéw CAB oraz ABC
przecinaja jego boki BC oraz AC odpowiednio w punktach D i E. Punkt K jest srodkiem okregu
wpisanego w trojkat ADC. Zal6zmy ponadto, ze ZBEK = 45°. Wyznaczy¢ mozliwe wartosci
/CAB.

Zadanie 5. Wyznaczyé¢ wszystkie funkcje f przeksztatcajace zbior dodatnich liczb calkowitych
w zbiér dodatnich liczb catkowitych takie, ze dla kazdych dwoch dodatnich liczb calkowitych a oraz
b istnieje niezdegenerowany trojkat, ktorego boki maja dlugosci

a, f(b) oraz f(b+ f(a)—1).

(Trojkat niezdegenerowany to taki, ktérego wierzchotki nie leza na jednej prostej.)

Zadanie 6. Liczby ay,as,...,a, sa parami ré6znymi dodatnimi liczbami catkowitymi, za§ M jest
zbiorem n — 1 dodatnich liczb catkowitych, przy czym M nie zawiera liczby s = a; + as + - - - + a,.
Konik polny skacze wzdtuz osi liczbowej w dodatnim jej kierunku. Zaczyna w punkcie 0 i wykonuje
n skokdéw, ktorych ditugosciami sa liczby aj,as, ..., a,, wzicte w pewnej kolejnosci. Udowodnié,
ze kolejos¢ te mozna wybra¢ w taki sposéb, by po zadnym ze skokéw konik polny nie wyladowalt
w punkcie nalezacym do zbioru M.
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