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srijeda, 15. srpnja 2009.

1. zadatak Neka je n prirodan broj i neka su ay, ..., ar (k > 2) razli¢iti prirodni brojevi iz skupa
{1,...,n}, takvi da su brojevi a;(a;y; — 1) djeljivisn zasvei=1,... .k — 1.
Dokazi da broj ax(a; — 1) nije djeljiv s n.

2. zadatak Neka je ABC trokut i O srediSte njegove opisane kruznice. Neka su P i () unutarnje
tocke stranica CA i AB redom. Tocke K, L i M su redom polovista duzina BP, CQ i PQ, a I’
kruznica koja prolazi tockama K, L i M.

Pravac PQ je tangenta kruznice I'. Dokazi da je |OP| = |0OQ).

3. zadatak Neka je sq,s89,583,... strogo rastuéi niz prirodnih brojeva, takav da su sljedeca dva
njegova podniza
Ss15 Ss2y Ssgy - - - 1 Ss14+15 Sso+1s Ssz+1s - -+
aritmeticki nizovi. Dokazi da je niz sy, so, S3, . .. takoder aritmeticki.
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4. zadatak U trokutu ABC vrijedi [AB| = [AC]|. Simetrale kutova ZCAB i ZABC sijeku stranice
BC i CA u tockama D i E redom. Neka je K srediste kruznice upisane trokutu ADC.
Neka mjera kuta ZBFEK iznosi 45°. Odredi sve moguce vrijednosti mjere kuta ZC'AB.

5. zadatak Odredi sve funkcije f: N — N (tj. funkcije definirane na skupu prirodnih brojeva koje
poprimaju vrijednosti u skupu prirodnih brojeva) takve da, za sve prirodne brojeve a i b, postoji
nedegenerirani trokut sa stranicama duljina

a, f(b) 1 f(o+ fla)—1).

(Trokut je nedegeneriran ako njegovi vrhovi nisu kolinearni.)

6. zadatak Dani su medusobno razli¢iti prirodni brojevi aq,as,...,a, i dan je skup M koji se
sastoji od n — 1 prirodnih brojeva i ne sadrzi broj s = a; + as + --- + a,. Skakavac skace duz
brojevnog pravca: polazeéi iz tocke s koordinatom 0, on treba napraviti n skokova udesno. Pritom
duljine njegovih skokova trebaju biti jednake brojevima aq, as, ..., a, u nekom poretku.

Dokazi da je taj poredak moguce odabrati tako da skakavac ne prode kroz nijednu toc¢ku s koordinatom

iz skupa M.
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