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Uloha 1. Necht n je kladné celé ¢islo a ay, . . ., a; (k > 2) jsou navzajem riizna celd ¢isla z mnoziny
{1,...,n} takova, ze pro kazdé i = 1,...,k — 1 je ¢islo a;(a;41 — 1) délitelné n. Dokazte, Ze Cislo

ax(a; — 1) neni délitelné n.

Uloha 2. Nechf O je stfed kruznice opsané danému trojthelniku ABC. Dale necht P a Q jsou
vnitfni body po fadé stran CA a AB. Oznacme K, L, M po tadé stiedy usecek BP, CQ, PQ a
I" kruznici, kterd prochézi body K, L a M. Pfedpokladejme, Ze pfimka PQ je te¢nou ke kruznici I'.
Dokazte, ze |OP| = |0Q)|.

Uloha 3. Necht s, s9, 53, ... je rostouci posloupnost kladnych celych ¢isel takova, Ze obé jeji pod-
posloupnosti
5317 8827 Ss;;a L a 551+17 352+17 853+17 LR

jsou aritmetické. DokazZte, ze posloupnost sq, Sa, S3, ... je také aritmeticka.

Language: Czech Vyhrazeny cas: 4 hodiny a 30 minut
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Uloha 4. Je déan trojthelnik ABC, v némz |AB| = |AC|. Osy jeho vnitinich Ghlé p¥i vrcholech
A a B protinaji strany BC' a C A po fadé v bodech D a E. Oznacme K stfed kruZnice vepsané
trojuhelniku ADC'. Piedpokladejme, Ze |/ BEK | = 45°. Najdéte vSechny mozné velikosti thlu CAB.

Uloha 5. Uréete vechny takové funkce f z mnoZiny kladngch celjch &isel do mnoziny kladnych
celych ¢isel, ze pro vSechna kladné cela ¢isla a, b existuje nedegenerovany trojuhelnik, jehoz strany
maji délky

a, f(b), f(b+ f(a)—1).

(Trojihelnik je nedegenerovany, nelezi-li vSechny jeho vrcholy na téze pfimce.)

Uloha 6. Necht aq, as, . .., a, jsou navzajem riizna kladna celé ¢isla a M je mnoZina n — 1 kladnych
celych ¢isel neobsahujici ¢islo s = a3 + a3 + ... + a,. Luéni kobylka skice podél ¢iselné osy, pficemz
za¢ind v bodé 0 a provede ve sméru doprava n skoki o délkiach aj,as,...,a, v uréitém poradi.
Dokazte, ze poradi skoki lze zvolit tak, Ze se kobylka neoctne na zadném c¢isle z mnoziny M.

Language: Czech Vyhrazeny cas: 4 hodiny a 30 minut
Za kaZdou ulohu je mozno ziskat nejvyse 7 bodu



