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Uzdavinys 1. Tegul H yra smailiojo trikampio ABC' aukstiniy susikirtimo taskas. Apskritimas,
kurio centras yra atkarpos BC' vidurio taskas, eina per taska H ir kerta tiese BC' taskuose A; ir A,.
Analogiskai, apskritimas, kurio centras yra atkarpos C'A vidurio taskas, eina per taska H ir kerta
tiese C'A tagkuose Bj ir By, o apskritimas, kurio centras yra atkarpos AB vidurio taskas, eina per
taska H ir kerta tiese AB taskuose C] ir Cs. Irodykite, kad taskai Aj, Ao, By, Bo, C, Cs priklauso
vienam apskritimui.

Uzdavinys 2. (a) Irodykite, kad jei z,y, z yra tokie realieji skaidiai, kad x # 1, y # 1, z # 1 ir
ryz = 1, tai
22 y? 52
>1
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(b) Trodykite, kad egzistuoja be galo daug racionaliyjy skaiciy trejety z,y, z, tenkinanciy salygas
r#1,y#1, z#1ir xzyz = 1, su kuriais 8i nelygybé virsta lygybe.

Uzdavinys 3. Irodykite, kad egzistuoja be galo daug naturaliyjy skai¢iy n, su kuriais n? + 1 turi
pirminj daliklj, kuris yra didesnis uz 2n + v/2n.
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Uzdavinys 4. Raskite visas tokias funkcijas f : (0,00) — (0,00) (t.y. f yra funkcija, kuri
kiekvienam teigiamam realigjam skai¢iui priskiria teigiama realyjj skaic¢iy), kad

(F@)’ + (F@)" w2 4 a2
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su visais teigiamais realiaisiais skaiciais w, x, y, 2z, tenkinanciais salyga wx = yz.

UzZdavinys 5. Tegul n ir k yra tokie naturalieji skaiciai, kad k — n yra lyginis skai¢ius ir k£ > n.
Yra 2n lempudiy sunumeruoty skaiciais 1,2, ..., 2n. Kiekviena i$ lempuciy yra gjungta arba i§jungta.
Pradzioje visos lemputés yra iSjungtos. Nagrinésime sekas, susidedancias is keleto Zingsniy: kiekvienu
Zingsniu viena i§ lempuédiy yra perjungiama (arba i§jungta lemputé yra jjungiama, arba jjungta
lemputé yra i§jungiama).

Sakykime, kad yra N seky, sudaryty i§ k£ Zingsniy, kurios baigiasi tokioje padétyje, kai lemputés

1,...,n yra jjungtos, o lemputés n + 1, ..., 2n — iSjungtos.

Analogiskai, sakykime, kad yra M seky, sudaryty i k zingsniy, kurios baigiasi tokioje pacioje
padétyje, t.y., kai lemputeés 1,...,n yra jjungtos, o lemputés n + 1,...,2n — iS§jungtos, taciau nei
viename zingsnyje nei viena i§ lempuciy n + 1,...,2n nebuvo jjungta.

Raskite santykj N/M.

Uzdavinys 6. Tegul ABCD yra igkilasis keturkampis, |BA| # |BC|, o w; ir ws yra apskritimai,
jbrézti, atitinkamai, j trikampius ABC' ir ADC. Yra zinoma, kad egzistuoja apskritimas w, kuris
lie¢ia spindulj BA atkarpos BA tesinyje uz tasko A, lie¢ia spindulj BC atkarpos BC' tesinyje uz
tasko C' ir lie¢ia tieses AD ir C'D. Irodykite, kad abi bendros apskritimy w; ir wo iSorinés liestinés
kertasi taske, kuris priklauso apskritimui w.
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