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Zadatak 1. Tocka H je ortocentar siljastokutnog trokuta ABC'. KruZnica sa sredisStem u polovistu
stranice BC' prolazi kroz H i sijece pravac BC' u A; i Ay. Sli¢no, kruZnica sa sredistem u polovistu
od C'A prolazi kroz H i sijece pravac CA u B; i Bsy; kruznica sa sredistem u polovistu od AB prolazi
kroz H i sijece pravac AB u C; i Cy. Dokazi da sve tocke Ay, Ay, By, By, C1, Cs leZe na kruZnici.

Zadatak 2. (a) Dokazi da vrijedi:
22 Y2 52
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za sve realne brojeve x, y, z, od kojih je svaki razli¢it od 1, i zadovoljavaju uvjet xyz = 1.

(b) Dokazi da jednakost vrijedi za beskonatno mnogo trojki racionalnih brojeva z, y, z, od kojih je
svaki razli¢it od 1, i zadovoljavaju uvjet zyz = 1.

Zadatak 3. Dokazi da postoji beskonaéno mnogo prirodnih brojeva n takvih da je n? + 1 djeljivo
prostim brojem koji je veéi od 2n + v/2n.
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Zadatak 4. Nadi sve funkcije f : (0,00) — (0,00) (f je funkcija sa skupa pozitivnh realnih brojeva
u skup pozitivnh realnih brojeva) takvih da vrijedi

(F@)) + (f@) w2 4 a2

F@) +f(z2) 42

za sve pozitivne realne brojeve w, x, y, z, koji zadovljavaju uvjet wx = yz.

Zadatak 5. Neka su n ik prirodni brojevi takvi da je k > n i k—n paran broj. Dano je 2n zarulja
oznacenih s 1, 2, ..., 2n i svaka od njih moze biti ili upaljena ili ugasena. Na pocetku su sve zarulje
ugasene. Promatraj nizove koraka: u svakom koraku to¢no jedna Zarulja promijeni svoje stanje (ako
je bila upaljena, ugasi se, a ako je bila ugaSena, upali se).

Neka je N broj takvih nizova od kojih svaki ima k koraka i na kraju su sve zarulje od 1 do n
upaljene, dok su sve zarulje od n + 1 do 2n ugaSene.

Neka je M broj nizova od kojih svaki ima k koraka, i na kraju su sve Zarulje od 1 do n upaljene,
dok su sve zarulje od n + 1 do 2n ugaSene, i nijedna od Zarulja n + 1 do 2n nije se niti palila niti
gasila.

Odredi omjer N/M.

Zadatak 6. Neka je ABCD konveksan ¢etverokut takav da je |BA| # |BC|. Ozna¢imo kruznice
upisane trokutima ABC' i ADC s wq i ws, tim redom. Pretpostavi da postoji kruznica w koja dodiruje
polupravac BA u tocki nakon A i polupravac BC' u toc¢ki nakon C, a isto tako dodiruje pravce AD i
CD. Dokazi da se zajednicke vanjske tangente kruznica w; i wy sijeku na kruznici w.
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