Vietnamese version Ban tieng Viét

Ngay thit nhat
25 thang 7 nam 2007

Bai 1. Cho trudc céac s thuc ay, as,...,a,. V6i méii (1 <i < n) dat
d; = max{a; : 1 <j <i} —min{a;:i <j<n}

va dat
d=max{d; : 1 <i<n}.

a) Chiing minh réng, véi cac s6 thuc z; <z < ... < x, tuy ¥, ta co

max{|z; —a;| : 1 <i<n}>-. (*)
b) Hay chi ra réng ton tai cac s6 thuc x; < zo < ... < x, sao cho bat
dang thiic (*) trd thanh dang thiec.

Bai 2. Xét nam diém A, B, C, D va E sao cho ABC'D la mot hinh binh
hanh va BCED la mot tt giac noi tiép. Cho £ 1a mot dudng thang di qua
A. Gia st ring ¢ cit mién trong clia doan thang DC tai F va cat dudng
thang BC tai G. Ciing gia st rang EF = EG = EC. Chting minh réng ¢
la phan giac cua goc DAB.

Bai 3. Trong mot k¥ thi hoc sinh gidi toan c6 mot s6 thi sinh 1& ban be
ctia nhau. Quan hé ban be luon 14 quan hé hai chiéu. Goi mot nhém cac
thi sinh 1& nhdém ban bé néu nhu hai nguoi bat ky trong nhém nay 1a ban
bé ctia nhau. (Mot nhém tuy ¥ it hon hai thi sinh ciing van dugce coi 1a
mot nhom ban be). S6 lugng cac thi sinh clia mot nhém ban be duge goi
la cd cia nod.

Cho biét réng, trong ky thi nay, ¢d clia mot nhém ban beé c6 nhiéu nguoi
nhat 1a mot s6 chdn. Chiing minh rang c6 thée xép tat ca cic thi sinh vio
hai phong sao cho ¢& clia nhom ban beé ¢6 nhiéu nguoi nhat trong phong
nay ciing bang c¢& clia nhém ban beé ¢ nhiéu ngudi nhat trong phong kia.

Thoi gian lam bai: 4 gio 30 phat
Méi bai duge 7 diem
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Bai 4. Trong tam giac ABC, duong phan giac ciia goc BCA cét lai
duong tron ngoai tiép tam gidc tai R, cit dudng trung tryc cia BC' tai
P, va duong trung truc ciia AC tai Q. Trung diém ctia BC la K va trung
diem ctia AC 1a L. Chiing minh rang tam gidc RPK va tam giac RQL c6
dién tich bang nhau.

Bai 5. Cho truéc a va b 1a hai s6 nguyén duong. Chitng minh rang néu
(4ab — 1) 14 u6c s6 cta (4a® — 1) thi a = b.

Bai 6. Cho n la mot s6 nguyén duong. Xét
S=A(z,y,2) : x, y, 2z€{0,1,....n}, x+y+ 2> 0}

nhu 13 mot tap hop gom (n + 1)% — 1 diém trong khong gian 3-chiéu. Hay
xac dinh s6 nhé nhat c6 thé cdc mit phang ma hgp ctia ching chita tat ca
cac diem ctia S nhung khong chita diém (0,0, 0).

Thoi gian lam bai: 4 gio 30 phit
Méi bai duoc 7 diém



