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Zadaqa 1. Neka a1, a2, . . . , an se dadeni realni broevi. Za sekoj i (1 � i � n) definirame

di = max{aj | 1 � j � i} − min{aj | i � j � n}.

Neka

d = max{di | 1 � i � n}.
(a) Doka�i deka za proizvolni realni broevi x1 � x2 � · · · � xn va�i

max{|xi − ai| | 1 � i � n} � d

2
. (∗)

(b) Doka�i deka postojat realni broevi x1 � x2 � · · · � xn takvi da vo (∗) va�i
ednakvost.

Zadaqa 2. Dadeni se pet toqki A,B,C,D i E takvi da ABCD e paralelogram, a BCED
e tetiven qetiriagolnik. Neka � e prava xto minuva niz toqkata A. Da pretpostavime deka
� ja seqe otseqkata DC vo nejzina vnatrexna toqka F i ja seqe pravata BC vo toqka G.
Da pretpostavime i deka EF = EG = EC. Doka�i deka � e simetrala na agolot DAB.

Zadaqa 3. Nekoi od natprevaruvaqite na matematiqki natprevar se prijateli. Se pret-
postavuva deka ako A e prijatel na B togax i B e prijatel na A. Grupa natprevaruvaqi se
narekuva dru�ina ako sekoi dva natprevaruvaqi vo taa grupa se prijateli. (Specijalno,
sekoja grupa so pomalku od dva natprevaruvaqi e dru�ina.) Brojot na qlenovite vo dru�ina
se narekuva nejzina veliqina.

Poznato e deka najgolemata veliqina na dru�ina na toj natprevar e paren broj. Doka�i
deka natprevaruvaqite mo�e da se rasporedat vo dve prostorii taka da najgolemata veli-
qina na dru�ina vo ednata prostorija e ednakva na najgolemata veliqina na dru�ina vo
drugata prostorija.

Vreme za rabota: 4 qasa i 30 minuti
Sekoja toqno rexena zadaqa se vrednuva so 7 boda
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Zadaqa 4. Simetralata na agolot BCA vo triagolnikot ABC ja seqe negovata opixana
kru�nica povtorno vo toqkata R, ja seqe simetralata na stranata BC vo toqkata P i
simetralata na stranata AC vo toqkata Q. Neka toqkata K e sredina na stranata BC,
a toqkata L e sredina na stranata AC. Doka�i deka triagolnicite RPK i RQL imaat
ednakvi ploxtini.

Zadaqa 5. Neka a i b se prirodni broevi takvi da brojot (4a2 − 1)2 e deliv so brojot
4ab − 1. Doka�i deka a = b.

Zadaqa 6. Neka n e priroden broj. Neka

S =
{
(x, y, z) | x, y, z ∈ {0, 1, . . . , n}, x + y + z > 0

}

e mno�estvo koe se sostoi od (n + 1)3 − 1 toqki vo tridimenzionalniot prostor. Odredi
go najmaliot mo�en broj na ramnini, qija unija gi sodr�i site toqki od mno�estvoto S, a
ne ja sodr�i toqkata (0, 0, 0).

Vreme za rabota: 4 qasa i 30 minuti
Sekoja toqno rexena zadaqa se vrednuva so 7 boda


