Version: Icelandic

Fyrri dagur — 25. juli, 2007

Dzemi 1. Gefnar eru rauntdlur ay, as, . .., a,. Skilgreinum fyrir sérhvert ¢ (1 <i <n)
d; =max{a; : 1 <j <i} —min{a; : i < j <n}

og latum
d=max{d; : 1 <1i<n}.

(a) Sannid a0, fyrir hvada rauntdlur x; < x5 < --- < x, sem er, gildir

S8

max{|r; — a;] :1§i§n}2§. (%)

(b) Synid ad til eru rauntolur z; < 9 < --- < z,, bannig ad jafnadarmerki gildi { (x).

Daemi 2. Latum A, B,C, D og E vera fimm punkta pannig ad ABC'D er samsioungur
og BCED er rasadur ferhyrningur. Latum ennfremur ¢ vera linu { gegnum A. Gerum
rad fyrir ad ¢ skeri linustrikio DC {1 innri punkti F' og skeri linuna BC' i punktinum G.
Gerum einnig a0 fyrir ad FF = EG = EC. Sannio a0 ¢ sé helmingalina hornsins DAB.

Daemi 3. I sterdfraedikeppni nokkurri eru sumir keppenda vinir. Vinatta er avallt
gagnkveem. Nefnum hop keppenda kldku ef sérhverjir tveir beirra eru vinir. (Sér i lagi
er sérhver hopur feerri en tveggja keppenda klika.) Fjoldi medlima i kliku nefnist sterd
hennar.

Ad pvi gefnu ad hamarks sterd kliku i keppninni sé slétt tala, sannid ad rada ma
keppendum 1 tvd herbergi pannig ad hamarks staerd kliku i 6dru herberginu sé st sama
og hamarks steero kliku i hinu herberginu.

Proftimi: 4 klukkustundir og 30 minitur
Hvert demi gefur sji stig.



Version: Icelandic

Seinni dagur — 26. juali, 2007

Dzemi 4. I prihyrningi ABC sker helmingalina hornsins BC'A umritada hringinn {
punktinum R (frabrugdonum C'), midpveril BC' i P, og miopveril AC' i Q. Téaknum
midpunkt BC med K og miopunkt AC med L. Sannid ad prihyrningarnir RPK og RQL
hafa sama flatarmal.

Daemi 5. Latum a og b vera jakveedar heiltolur. Synio a0 ef 4ab — 1 gengur upp i
(4a* — 1)%, baer a = b.

Dami 6. Latum n vera jakvaeda heiltolu. Litum &

S={(x,y,2) : z,y,2€{0,1,....n}, z+y+2z>0}

sem mengi af (n 4 1)® — 1 punktum { prividu rimi. Akvardid minnsta mogulega fjolda af
sléettum, hvers sammengi inniheldur S en inniheldur ekki (0,0, 0).

Proftimi: 4 klukkustundir og 30 minitur
Hvert demi gefur sji stig.



