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Ulesanne 1. Olgu ABC kolmnurk ja I tema siseringjoone keskpunkt. Punkt P selle
kolmnurga sees rahuldab tingimust

/PBA+ /PCA=/ZPBC+ ZPCB.

Niita, et |[AP| > |AI|, kus vordus kehtib parajasti siis, kui P = I.

Ulesanne 2. Olgu P korrapirane 2006-nurk. P diagonaali nimetame “heaks”, kui tema
otspunktid jaotavad P rajajoone kaheks osaks, mis kumbki koosneb paaritust arvust P
kiilgedest. P kiilgi nimetame samuti “headeks”.

Vaatleme P jaotusi kolmnurkadeks 2003 sellise diagonaaliga, millest iihelgi kahel ei
ole P sees iihist punkti. Leia suurim kahe “hea” kiiljega vordhaarsete kolmnurkade arv,
mis saab sellises jaotuses esineda.

Ulesanne 3. Leia vihim selline reaalarv M, et vorratus
| ab(a® — b*) + be(b® — ) + ca(c® — a®) | < M(a® + b + ?)?

kehtib koigi reaalarvude a, b ja ¢ korral.

Aega on 4 tundi 30 minutit.
Iga tilesanne maksab 7 punkti.
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Ulesanne 4. Leia koik sellised téisarvupaarid (z,y), et

1+ 233 4 22CE+1 — yQ.

Ulesanne 5. Olgu P(z) téisarvuliste kordajatega poliinoom astmega n > 1 ja olgu
k positiivne tdisarv. Vaatleme poliinoomi Q(z) = P(P(... P(P(x))...)), kus P esineb k
korda. Tdesta, et leidub iilimalt n sellist taisarvu ¢, et Q(t) = t.

Ulesanne 6. Kumera hulknurga P igale kiiljele b seame vastavusse suurima pindala, mi-
da omab moni hulknurgas P sisalduv kolmnurk, mille iiks kiilg on b. Néita, et P kiilgedele
vastavusse seatud pindalade summa on viahemalt kaks korda suurem P pindalast.

Aega on 4 tundi 30 minutit.
Iga tilesanne maksab 7 punkti.



