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Probleem 1. Laat I die middelpunt van die ingeskrewe sirkel van AABC wees, en P
'n punt binne die driehoek sodat

PBA + PCA = PBC + PCB.
Bewys dat:
e AP > Al,

e gelykheid geld as en slegs as P = I.

Probleem 2. Gegee 'n reélmatige 2006-hoek P. 'n Diagonaal van P word goed genoem
as sy eindpunte die rand van P in twee dele verdeel wat elk uit 'n onewe aantal sye van
P bestaan. Die sye van P word ook goed genoem.

Nou word P opgedeel in driechoeke deur 2003 diagonale, waarvan geen twee 'n gemeen-
skaplike punt binne P het nie. Vind die grootste aantal gelykbenige driehoeke met twee
goeie sye wat op hierdie wyse kan ontstaan.

Probleem 3. Bepaal die kleinste reéle getal M waarvoor die ongelykheid
| ab(a® — b*) + be(b® — ) + ca(c® — a®) | < M(a® + b + ?)?

vir alle reéle getalle a, b en ¢ geld.

Toegelate tyd: 4 uur 30 minute
Elke probleem tel 7 punte
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Probleem 4. Bepaal alle pare heeltalle (z,y) sodat

1+ o 4 22CE+1 — yQ.

Probleem 5. Gegee 'n polinoom P van graad n met heeltallige koéffisiénte, waar n > 1,
en 'n positiewe heeltal k. Beskou die polinoom Q(z) = P(P(...P(P(x))...)), waar P
k keer voorkom. Bewys dat daar hoogstens n heeltalle ¢ bestaan sodat Q(t) = t.

Probleem 6. Gegee 'n konvekse veelhoek P. Aan elke sy b van P word die grootste
area van 'n driehoek toegeken wat in P lé en waarvan b 'n sy is. Bewys dat die som van
die areas aan die sye toegeken, minstens twee keer so groot as die area van P is.

Toegelate tyd: 4 uur 30 minute
Elke probleem tel 7 punte



